Obtizny priklad: Okruh a jeho podokruhy

UvaZujme vSechny realné funkce na intervala, (). Sitejme je a ndsobme v kazdém bod
tj. pro kazdé realnéislo sé€temeci vynasobime funéni hodnoty pislusnych dvou funkci.
Vzhledem k &mto operacim dostavame komutativni okRils jednotkovym prvkem (funkce
identicky rovna jedné pro vSechna reatisia), ktery ma netrivialni ditele nuly, jak nyni

ukazeme.

UvaZujme ®jakou nenulovou funkci f, ktera je rovna nule na intervalue;-0), a ®jakou
nenulovou funkci g, ktera je rovna nule na intervalu 0). Pro kazdé realn&slo x je Zejme
f(x) e g(x) = 0, tedy f * g jenulova funkce. Funkcef a g jsou proto netrivialnimi diteli
nuly v okruhuR.

V okruhu R budeme uvazovat nasledujici podokruhy:

Podokruh Ry vSech funkci, které jsou rovny nule mimo interyall, 1).
Podokruh R, vSech funkci, které jsou rovny nule mimo interaR, 2).
PodokruhR; vSech funkci, které jsou rovny nule mimo interyaB, 3).
Podokruh R, vSech funkci, které jsou rovny nule mimo interya#, 4).
Atd.

Je Zejmé, ZeR; je poodkruhem okruhR;, R, je poodkruhem okruhRs, R; je poodkruhem
okruhuR, atd. Kazdy z&chto podokrufi Rq ma swj vlastni jednotkovy prvek — je to funkce
identicky rovna jedné na intervaluk(-k) a rovna nule vSude jinde. VSechny tyto jednotkové
prvky jsounavzajem nizné

Sjednoceni vSechéchto (nekoneéné mnoha) okruhh ozn&me R, , je to vlastni podokruh
okruhuR, neba@ nag. funkce identicky rovna jedné na of~x) (ij. jednotkovy prvek
okruhuR) neni prvkem okruhR,, neba@ nelezi v Zzadném podokruliy .

Podokruh R, nema jednotkovy prvek. Musela by to byt funkce tisy rovna nule na celém
intervalu (=o, ), ta vSak v okruhir,, nelezi.



