2. soutéZni série — reSeni

1. Napfiiklad, v polarnich soufadnicich h(r, ¢) = (rsin(ng), p—2m/n) pro 2w /n < ¢ < 27
a h(r,¢) = (0,0) jinak.

2.1=1,2=23=3,4=22 5= 2+ 3. Dale matematickou indukci a rozligime 2
pfipady. 1. sudé n = 2m: najdeme vyhovujici soucet pro m a vSechny sc¢itance vynasobime
dvéma. 2. liché n: bud m nejvyssi mocnina trojky nepfevySujici n a polozme p = %(n —m).
Pokud je p = 0 jsme hotovi. Pokud p > 0, najdeme vyhovujici rozklad pro p = >_s; a
vezmeme dvojndsobky jednotlivych s¢itancti. Ukdzeme, ze n = m + Y 2s; je vyhovujici
rozklad. Jisté 2s; neni nasobkem 2s;, ani m neni nasobkem 2s;. Také 2s; neni nasobkem
m, protoze pak by 2s; > 2m (m liché), tj. n > m + 2s; > 3m, coz je spor s tim, Ze m je
nejvétsi mocnina trojky neprevysujici n.

3. Ozna¢me si M = {0,1,...,n — 1} a volme aob = a + 1 (modn). Pak mame
(la+1=b+1)=(a=b)] & [a+1#a+1+1].

4. Dosazenim (—1, —1) dostaneme f(1) > f(—=1)>+ a+ 8 > a + . Tedy z dosazeni
(1,1) dostaneme f(1)? < f(1) + a4+ B < 2f(1), ¢ili f(1) < 2. Ale zaroveii vime, Ze
Q) > f(=1)?+a+ B > 2 tedy f(1) = 2, f(—1) = 0 a a+ 8 = 2. Nyni dosazenim
(z,1) dostaneme f(xz) > axz + [ a dosazenim (—z,—1) dostaneme f(z) < az + . Tedy
f(z) = ax + B. Analogicky zaroven f(z) = a+ fz. Tedy a = f(0) = S az o+ = 2 mame
a = B = 1. Tedy tloha nema feseni pro (a,3) # (1,1), a pro (o, 8) = (1,1) je jedingym
moznym Fesenim f(z) = x + 1, coz jednoduSe ovéfime ze funguje.
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