6. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminaii 7. 5. 2014.

Uloha 1. Do tabulky n x n (n > 4 sudé) napiSeme &isla tak, ze kazdé
napsané se v tabulce vyskytuje pravé dvakrat. Dokazte, Ze existuje
permutace m € S, takova, Ze ¢isla na polic¢kach

(L,w(1)); (2,7(2));. . .; (n,7(n))
jsou po dvou rtizné.

Uloha 2. Bud I otevieny interval a f € C'*(I) spliujici f = po f’ pro
né&jakou spojitou funkci . Ukazte, ze f je konvexni nebo konkavni.

Uloha 3. Ozna¢me S okruh vSech polynomi s komplexnimi koefici-
enty, jejichz absolutni ¢len je redlny. Dokazte, ze kazdy nenulovy ideal
S je bud hlavni, nebo generovany dvéma polynomy téhoz stupné.

Uloha 4. Piirozené ¢islo n nazveme b-normalni, jestlize se v b-dickém
zapisu ¢isla n vyskytuji vSechny cifry 1, 2, ..., b—1 stejnékrat. Oznacme
Np mnozinu vSech b-normalnich ¢isel. Najdéte vsechna b, pro ktera

1
Z — < 400.
n
neNy
Uloha 5. Bud M, = (mlj)?;:ll matice (n — 1) x (n — 1) s prvky
mi; = —1, pokud j | ( + 1), a m;; = 0 jinak. Vypoctéte det Mag14.

Uloha 6. Mé&me n € N identickych minci rozdélenych do nékolika
hromadek. Tah znamend vzit z kazdé hromadky po jedné minci a z
téchto minci vytvorit novou hromédku. Po kolika tazich se dostaneme
na zacatek néjakého cyklu, jestlize na zacatku je vSech n minci na jedné
hroméadce? Napf. pro n = 5 mame

5= 41— 32 —2121 =311 = 32— ...,

takze na zacatek cyklu (podtrzeny) jsme se z vychoziho nastaveni do-
stali po dvou tazich.
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