5. soutézni série — reseni
1. Pro =,y > 2 je leva strana lich4 a prava suda. BUNO tedy = = 1, coz dava
rovnici 2(1 + y!) = (1 + y)!. Jisté y = 1 neni feSeni, y = 2 je TeSeni a pro y > 3
nenastd rovnost modulo 3. Jedind feseni jsou tedy (1,2), (2, 1).
2. Oznacime-li «; thel mezi tseckami PA; a PA;;1, mame
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(druh4 nerovnost plyne z ab < 1(a? + b?)). Obé nerovnosti jsou tedy rovnosti, tj.

v8echny uhly «a; jsou pravé a tsecky jsou stejné dlouhé, jedna se tedy o ¢tverec.

3. Uvédomme si, Ze na mnoziné {k? k* + 1,...,(k + 1)? — 1} (k libovolné) je
posloupnost {y/n} rostouci a pro n = (k + 1) — 1 nabyva hodnoty M (k), ktera
splnuje
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tj. ¢im vétsi k, tim vétsi M (k). Odtud plyne, Ze maxi<p,<n{+/n} je vétsi z &isel
{VN} a {Vk2 — 1}, kde k spliuje k> —1 < N < (k+1)? — 1. Ukdzeme, Ze pro velka
N je {VkZ — 1} vzdy vétsi nebo rovno {v/N}. Pro N = k2 —1 a N = k? je nerovnost
ziejma, pro ostatni N plati
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a to je pro velkd k (tj. velkd N) vétsi nez
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Nyni mame (piSme déle k(N) namisto k)
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nebot k(N)? —1 < N < (k(N) +1)% — 1.
4. Pro k € Z uvaZzujme n X n matice Ay = BrCB_, kde
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Ze vztahtt B_, = B;' a C" = I, plyne A} = (ByCB, )" = ByC"B; ' = I,.
Rozmyslete si, Ze pro riznda k jsou matice Ag navzajem odlisné.



