2. soutézni série

13.3.2019

Uloha 1. Ukaite, Ze 651 2" — 3 pro vSechna pfirozen4 n. (5 bodu)

Uloha 2. Dokazte, Ze pro kazdé n € N mé rovnice 2" +2" 1+ - -4z =1
pravé jedno kladné feseni r,. Spoctéte lim,, o0 7y. (10 bodi)

Uloha 3. Necht a,b > 0 jsou iracionalni &sla spliiujici 1+ = 1. Uka-
7te, ze kazdé prirozené Cislo je obsazené v pravé jedné z posloupnosti
an = [an] a b, = [bn], n =1,2,3,..., a to pravé jednou. (10 bodu)

Uloha 4. Bud A koneény okruh a a € A. Definujme I,, r, : A — A,
lo(z) = ax, rq(x) = za.

a) Dokazte, ze mé-li A jednotku (tzn. prvek e splitujici pro kazdé
x € A identitu ex = xe = x), pak [, je prosté, pravé kdyz r, je
prosté.

b) Najdéte priklad okruhu A a jeho prvku b, pro ktery [, je prosté
a 13 nikoli, nebo naopak [ neni prosté, ale ry, je.

(15 bodit)
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