2. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminaii 29. 3. 2021.

Uloha 1. Pro ¢tyfi prirozena cisla plati, Zze druhd mocnina souctu
libovolné dvojice je délitelna soucinem zbylych dvou. Ukazte, Ze alespon
tfi z nich se navzajem rovnaji.

Uloha 2. M je matice 3 x 2 a N matice 2 x 3 a plati

8 2 =2
MN=|2 5 4
-2 4 5

Ukazte, ze NM = 91, kde I je jednotkova matice.

Uloha 3. Po tabulce (4n+2) x (4n+2) chodi zelva. Za¢in v rohovém
policku a prechazi vzdy mezi dvéma policky se spole¢nou stranou. Pro-
jde tabulku tak, Ze do kazdého policka vejde pravé jednou a nakonec
skonc¢i v policku, ze kterého vychazela. V zavislosti na n urcete nejvetsi
k takové, Ze Zelva do néjakého fadku nebo sloupce vejde alespon k-krat.

Uloha 4. Ukazte, Ze kazda kiivka délky 1 v roviné se vejde do néjakého
uzavieného obdélniku o obsahu i.

Uloha 5. Pro f, g : R — R fekneme, ze f < g, jestlize f(x) < g(x) pro
vsechna x € R. Rozhodnéte, zda mnozina vSech periodickych funkci na
R (obecné s riznymi periodami) s usporadanim < tvoii svaz. Jakd bude
odpovéd pro mnozinu omezenych periodickych funkci, resp. mnozinu
spojitych periodickych funkeci?

Uloha 6. Necht p je prvoéislo. Pro kazdé x € Z, ozna¢me jako |z,

absolutni hodnotu reprezentanta z leziciho mezi —% a £. Necht f :

Ly, — Zy je takova funkce, ze pro vSechna z,y € Z, je

[f(z+y) = (@) = f(y)lp < 100.
Ukazte, ze existuje m € Z,, ze pro kazdé x € Z, je

| f(z) — ma|, < 1000.
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