3. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminéfi 19. 4. 2021.

Uloha 1. Konvexni mnohotihelnik je obsazeny ve ¢tverci o strané 1.
Ukazte, ze soucet ¢tvercti délek stran mnohotihelnika je nejvyse 4.

Uloha 2. Posloupnost a; + 2ag, as + 2as3, az + 2a4, ...konverguje.
Dokazte, ze a1, ao, as, ...také konverguje.

Uloha 3. Bud S neprazdny interval. Charakterizujte spojité funkce
f:S — S (najdéte nutnou a postacujici podminku), které spliuji, ze
pro kazdé = € S existuje n € N, pro které f"(x) = x (zde f™ znaci
n-krat aplikovanou funkci f). Konkrétné urcete, kolik takovych funkci
pro danou mnozinu S existuje.

Uloha 4. Necht S = {2,4,...,2018,2020} je mnozina kladnych sudych
¢isel mensich nez 2021 a T' = {3,6,...,2019} mnozina kladnych ¢isel
délitelnych tfemi mensich nez 2021. Urcete
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Uloha 5. Naleznéte vechny funkce f : N — N takové, Ze pro kazdé
n € N a kazdé prvocislo p plati

p | f(n)fp—1) +n/®),

Uloha 6. Do n krabic umistime n kuli¢ek tak, ze i-tou kulicku umis-
time ndhodné do nékteré z prvnich ¢ krabic. P(n,k) pak oznac¢ime
pravdépodobnost, ze ndhodné vybrana krabice obsahuje pravé k ku-
licek. Najdéte lim,, o P(n, k).
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