3. soutézni série

21.3.2022

Uloha 1. V trojthelniku ABC oznaéme M stied strany BC. Na kolik
Casti je potfeba roziezat trojuhelnik ABM, aby se z nich dal (bez
preklapéni) slozit trojuhelnik AMC? (5 bodt)

Uloha 2. Ukaite, ze kdykoliv mame 21 r@znych kladnych celych ¢&isel
mensich nez 2048, tak z nich umime vybrat tfi riizna a ty oznacit a, b, ¢
takovym zpiisobem, ze

be < 2a® < 4be.

(10 bodi)

Uloha 3. Dvakrat diferencovatelna funkce f : [a,b] — R spliiuje
f(a) = f(b) a f'(a) = f'(b). Ukazte, Ze pro kazdé realné \ existuje
feseni f(z) — A(f'(x))? = 0 uvniti intervalu (a, b). (10 bodu)
Uloha 4. Nechf a,b,c,d € R. Ozna¢me f(z) = Zﬁig Necht F,(z) =
f(f(...f(z)...)), kde se f objevi n-krat. (Napi. F3(x) = f(f(f(z))).)
Predpokladejme, ze existuje kladné celé n takové, ze funkce F,, je v
nule definovand, a ze F,(0) = 0. Ukazte, Ze pokud b # 0, pak plati
F,(z) = = pro vSechna z z defini¢niho oboru F,,. (15 bodu)
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