3. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminafi 13. 11. 2019.

Uloha 1. Pro ktera n existuje n riiznych pfirozengch é&sel aq, ag, .. .,
an, takovych, ze pro kazdé i mezi 1 a n je %2019 délitelné souc¢inem vsech
aj, kde j # i?

Uloha 2. Je mozné pokr§t tii sousedni stény krychle s délkou hrany
4 pomoci Sestnacti nalepek o rozméru 1 x 3? Nalepky je moZné ohy-
bat pfes hranu krychle a jejich strany musi byt umisténé rovnobézné
s hranami krychle.

Uloha 3. Nékteré podmnoziny mnoziny {1,2,...,n} nazveme velké,
pficemz kazda nadmnozina velké mnoziny je také velka. Ukazte, ze
n

priumérna velikost velkych mnozin je aspon 7.

Uloha 4. Nechf p; < py < --- < pj, jsou prvoéisla a py, < 2190, Ukaite,
ze 1 1
— 4 — < 10.
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Uloha 5. Necht G je koneéna grupa, |G| > 1. Rekneme, Ze prvek
x € G je self-double, pokud existuji ne nutné rizné u, v # e takové, ze
x = uv = vu. Necht 2 € G neni self-double. UkazZte, ze pak x m4 Fad 2
a |G| = 2(2k — 1) pro né&jaké k € N.

Uloha 6. Necht f : R — R? je spojit4 funkce takové, ze f(x+1) = f(z)
pro kazdé z € R. Ukazte, Ze pro kazdé realné t existuje x takové, Ze
vektor spojujici f(z) a f(z + ) je kolmy na vektor spojujici f(z + t)
a f(z —t). (A nebo je alespon jeden z nich nulovy.)
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