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Uloha 1. Pro dané pfirozené é&islo n najdéte nejmensi k s nasledujici
vlastnosti: Mame-li v n-rozmérném prostoru k£ bodid s celociselnymi
soufadnicemi, pak stfed nékteré tisecky spojujici dva z nich ma také
celociselné souradnice. (5 bodt)

Uloha 2. a) Ukaite, Ze existuje diferencovatelna funkce f : (0,00) —
(0,0) takova, ze pro kazdé kladné x plati f(f'(z)) = x.

b) Ukazte, Ze neexistuje diferencovatelna funkce f : R — R takova,
ze pro kazdé redlné x plati f(f'(z)) = «. (10 bodu)

Uloha 3. Je-li p liché prvoéislo, ukazte, Ze vyraz
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je délitelny p. (10 bodu)

Uloha 4. Rekneme, 7e komplexni n x n matice A je vysmdtd, jestlize
mé na n? —n mistech nuly a na zbjvajicich n mistech néjaka navzajem
rizna nenulova komplexni ¢éisla 1, ..., 7, kterd jsou zaroven vlastnimi
¢isly matice A. Pro jaka n existuje vysmatda n X n matice s nulovou
hlavni diagonalou? (Komplexni ¢islo A nazyvame vlastnim c¢islem ma-

tice A, jestlize det(A\ — A) = 0.) (15 bodu)
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