6. soutéZni série — resSeni

1. Funkce f(z) = 2 + L je rostouci na [1,+00), tj. f : [1,+00) — [2,400) je spojita
a bijekce, mé tedy spojitou inverzi f~!. Oznaéme b, = f(a,). Pokud b, konverguji, pak
b = limb, je v definiénim oboru f~' (nebot ten je uzavieny), a tudiz i a, = £ '(bn)
konverguji k f~*(b).

2. Méjme matice A, B (velikosti n X n) a ozna¢me koeficienty linedrni kombinace a, 8.
Chceme, aby det(aA + 8B) = 0. Tento determinant je homogenni polynom stupné n > 1
v proménnych «, 3 (protoze kazdy prvek matice «A + BB je linearni homogenni poly-
nom). Podle zdkladni véty algebry méa v komplexnich éislech kofen a to ndm d4 vhodné

koeficienty. V redlnych éislech (netrivialni) kofen mit nemusi, napiiklad matice (_aﬁ g)

s determinantem o” + 5 pro A = ((1) ?) B = (_01 é) Takze nad R to neplati.

3. Najdeme maximélni cestu (jdeme grafem, dokud mizeme postoupit do vrcholu, kde
jsme jesté nebyli). Z posledniho vrcholu cesty vedou (aspoii) dvé dalsi hrany do predchozich
vrcholu cesty. Cesta s témito hranami vytvoii ,dva spojené cykly“ (tedy dohromady t¥i
cykly), podivame se pouze na podgraf, ktery tvori. Dva vrcholy v ném jsou spojené tfemi
disjunktnimi cestami o délkach 1, k, ¢ a délky cykld jsou 1+ k, 1 + ¢ a k + £. VSechno to
ovSem nemuzou byt nasobky tii.

4. a) Pro n = 3 piSme
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Pro a délitelné tfemi jsou jmenovatele poslednich dvou zlomkiu cela ¢isla, je-li navic a dost
velké, je § <a—-1<a+1< %,tj. ANB=0.
b) Pro obecné n = 2m + 1 piSme
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Volime-li p tak, aby bylo délitelné 2i* pro vechna i € {1,..., m}, mame pozadovany zapis.
Z tvaru
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je totiz vidét, Ze tato ¢isla jsou po dvou ruzné, navic pro velka p je
2i? 1 1 1
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tedy AN B = 0.
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