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ABSTRAKT

P¥i statistické analyze spojitych difuznich procesu dostavame mnohdy asymptotické vysledky
pro pozorovani v deterministickych ¢asech s volbou 0,+, =, ...,1 na intervalu [0,1]. Tyto Easy
vSak mohou byt pf¥i praktickém pozorovani vychyleny. V této praci prijmeme predpoklad, ze
je dany proces pozorovdan v ndhodnych &asech t,@ = Z;?:l §§-n), k=1 ....n, n € N, kde

§§~n> jsou nezavislé na procesu, mezi sebou a jsou se stfednimi hodnotami 1/n plus ohrani¢ené
asymptoticky mensim vychylenim a s rozptyly s ohrani¢enym fadem mensim nez 1/n. Potom
jsou prFi dostatecné konecné variaci procesu asymptotické vysledky zachovany.

NAHODNE CASY MERENI
Dituzni procesy casto pozorujeme Vychyleni nahodnjch Cas(
na omezeném intervalu [0, 1] v de-
terministickych c¢asech, které ob-
vykle volime 0, %, %, ..., 1. Jsou-li
tyto Casy z mensi ¢asti vychyleny;,
nezavisle na daném procesu a je-li
kazdy prispévek nového vychyleni
nezavisly na prispévku predeslého,
mohli bychom ocekavat, ze vysledky
zustanou podobné. Pfesnéji necht
tento proces pozorujeme v nahodnych
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kde f;n), 7 =1,....n, n € N jsou nezavislé mezi sebou i na po-
zorovaném procesu. Prijmeme-li predpoklad, Ze tyto prirustky "nemaji
velkou variabilitu”, pak bychom mohli o¢ekavat, ze tyto pozorované ¢asy
se celkové prilis nelisi od svych deterministickych protéjsku, resp. od
primky, kterou tvori.

PREDPOKLADY A POUZITE VETY

Necht £ ~ (1/n+ 04(1/n),04(1/n)), j = 1,...,n, n € N, kde
1

DDy Nesim

nO4+(1/n) — 0 monoténné. Napr. O4(1/n) =
(n)

cilem bude ukazat, ze rozdily nahodnych casu tkn od svych determini-

stickych protéjsku % konverguji stejnomérné v pravdépodobnosti k nule s
rostoucim poctem pozorovani, tj., ze pro kazdé e > 0 plati

P ( max t;{m — k/n‘ > 6) —0,n — 00.
1<k<n

Jak znamo (t]({n> —k/n, ke {l,2,... ,n}) je pro kazdé n submartingal
(supermartingal) — soucet nezavislych nahodnych velic¢in s nezapornou
(nekladnou) stfedni hodnotou.  Bez ujmy na obecnosti muzeme

predpokladat, Ze se jedna o submartingal. Podle submartingalové
maximalni nerovnosti (viz. [3] véta 3.5) dostavame

P ( max t](cn) — k/n‘ > e> <
1<k<n

Problém se tak redukuje na Ll-konvergenci zavérec¢ného souctu, ktera
je ekvivalentni jeji konvergenci v pravdépodobnosti a stejnomeérné in-
tegrovatelnosti. Konvergenci v pravdépodobnosti 1 stejnomérnou in-

)

tegrovatelnost dostaneme z predpokladu o prirustcich flin Protoze
uvazujeme spojity proces na kompaktni mnoziné, pak stac¢i uvazovat
aby tento proces meél dostatecné konecnou variaci a abychom pouzili
rozumnou statistiku. Uzijeme-li vétu o spojitém zobrazeni (viz. [1] véta
2.7) a Cramér Sluckého vétu, pak muzeme zformulovat tento vysledek.

Véta 1. Za vijse uwvedenich predpokladi bud X nekonstantni
proces s koneénou kvadratickou variact vuci steynomeérné
spojité statistice S a necht plati

S(Xl,Xg,...,Xl)ﬂB, P — &) (1)
kde B je néjaké rozdeleni. Potom
D
S(X(n),X(n),...,X(n))%B, n — O&O. <2)
AR t

Priklady téchto statistik mohou byt v (2] ve vété 3.6. Zminme také, ze
v pripadé symetrie pozorovanych nahodnych ¢asu kolem svych strednich
hodnot jde oslabit predpoklad o jejich rozptylech na jejich prvni momenty:.
Podle Lévyho maximalni nerovnosti (viz. [3] véta 3.4) staci totiz overit
konvergenci v pravdépodobnosti posledniho pozorovaného casu.

BUDOUCI MOTIVACE

Tato prace tesi situaci, kdy muzeme zachovat asymptotické vysledky
pii vychyleni ¢asu s nezavislymi prirustky od svych deterministickych
stfednich hodnot. Otazka pro vyssi rozptyl, ¢i nemonotonni stiedni hod-
noty prirustku vsak zustava nedoresena.

Podékovani. Rad bych podékoval svému skoliteli docentu Danielu Hlubinkovi
za uzitecné rady, napady a ochotu pomoci s feSenim nedostatku.
Tento vystup vznikl v rameci projektu Specifického vysokoskolského vyzkumu 265 315.
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