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7 Diagonalizovatelnost (2. ¢ast)
Cile cviceni:
e Procvicit rychlé rozhodovani, zda je matice diagonalizovatelna,

e pocitat mocniny diagonalizovatelnych matic,

e naucit se fesit linearni dynamické systémy.
Resené piiklady:
Uloha 7.1. Necht v je linearni operator na vektorové prostoru R® dany piedpisem
V(2 y,2)") = (2 4+ 2y + 2,20 — y + 22, —2y)".

(a) Ovéfite, Ze je linedrni operator 1 diagonalizovatelny,

(b) najdéte bazi B, viéi niz mé linedrni operator ¢ diagonalni matici,

c) najdéte pro kazdé n € N matici linedrniho operatoru " a matici 1'°* vzhledem ke kanonické
J p P

bazi,

Uloha 7.2. Ovéite, 7e je realn matice A reguldrni a diagonalizovatelna nad C a spoditejte pro kazdé

celé z matici A*, jestlize
21 1 =5

Uloha 7.3. Vyfeste diskrétni linearni dynamicky systém

X = 1 1 X

nad R? s pocateénim vektorem xq = (3, —3)7.

Uloha 7.4. Najdéte vzorec pro n-ty ¢len realné posloupnosti a,, jestlize

ao =4, a1 =3, Gpio= Qi1+ 2a,.

Dalsi zakladni priklady k pocditani:



Uloha 7.5. Ovéite, Ze je realnd matice
2 11
A=1|1 2 1
11 2
regularni diagonalizovatelna a spocitejte A* pro vsechna z € Z.

Uloha 7.6. Najdéte explicitni vzorec pro a, v nésledujici posloupnosti realnych ¢isel.

a=1, a =2, a,=06a,1—5a,_9 pron > 2.

Uloha 7.7. Vyieste diferen¢ni rovnici (diskrétni linedrni dynamicky systém) x;,; = AX;, s pocateénim

vektorem x, € R?.
11 1
a=(11) =-(2)

Obtiznéjsi uloha:

Uloha 7.8. Vyieste pro po¢ateéni podminky u;(0) = 2 a uy(0) = 3 soustavu diferencialnich rovnic,
kde neznamé jsou realné funkce realné proménné splnujici:

/
U = U + Uz

u'2 = —2u1 + 4u2



