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(3.1) Necht f, g jsou diagonalizovatelné operatory na kone¢né generovaném
prostoru V. Dokazte, Ze néasledujici tvrzeni jsou ekvivalentni.

(i) Operatory f a g komutuji, tj. fg =gf.

(ii) Existuje baze B prostoru V takovd, ze kazdy vektor z B je zdroven vlast-
nim vektorem operatoru f i vlastnim vektorem operatoru g.

Napovéda: Slozitéjsi je implikace (i) = (ii). Diikaz lze provést nésledujicim
zpusobem: Nejprve pomoci podminky z bodu (i) ukazte, Ze pro kazdé vlastni
¢islo A\ operatoru f je prostor M, (ten tvofi vlastni vektory f piislusné \)
invariantnim prostorem operatoru g. Pak nahlédnéte, Ze restrikce g na M), je
diagonalizovatelna.

(8.2) Matice linearniho operdtoru f na prostoru Z3 vzhledem ke kanonické
bazi je A.
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Nadéte bazi B prostoru Z3, aby matice f vzhledem k B byla tvaru
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pro néjaké c € Zs.

Poznamka: U tohoto pifikladu nestac¢i napsat hledanou bazi a ovéfit, Ze
matice vzhledem k B odpovida. Popiste jakym zptisobem bazi hledate.



