Véta 14.14. S dikazem této véty se moc netrapme. Symbolika bohuzel zna¢né zatemuje
pomérné jednoduchou myslenku, ktera bezprostfedné navazuje na Lemma 14.6 a vyuziva zakladni
vlastnosti determinantii. Prvni sloupec si ptredstavime jako linearni kombinaci sloupcii matice A
s koeficienty z prvniho sloupce matice B, s¢itaci index ozna¢ime i;. Podle lemmatu 14.6 se
determinant matice AB rozpadne na n determinanti. V kazdém z nich rozlozime obdobnym
zpusobem druhy sloupec atd., ... aZ provedeme obdobné pro n-ty sloupec. [Viz posledni dva Fadky
na strané 175.] Uvédomime si, Ze determinant se dvéma stejnymi sloupci je nulovy, vypadnou tedy
vSechny determinanty, kde je iy = i, pro k # m. Proto nebudeme séitat pies nezdvislé indexy
i1,...,1,, ale pfes permutace P. Nakonec usporadame sloupce podle velikosti indexti, objevi se
znaménko prislusné permutace, a pak det A vytkneme.

Algebraicky doplnék. Uvazujme determinant matice A vyjadieny definici. Kdyz ze vSech
séitanci, v nichz figuruje prvek a;3, tento prvek vytkneme, bude u prvku ai3 v zavorce algebraicky
doplnék tohoto prvku. NapiSme matici tfetiho fadu A = (aij), vytknéme prvky +a11, +ai2, +a1s,
dostaneme rozvoj podle prvniho fadku. Ve tfech zavorkach budeme mit algebraické dopliky vyse
uvedenych ti{ prvka. [Radéji jsem u téch t¥i ¢lenti zdiraznil plus — v zévorkach pak budou opravdu
jejich algebraické doplitky s pfislunymi znaménky.]

Reciproka a inverzni matice. KdyZ mame vypocteny algebraické dopliitky vSech prvki
matice A, miZeme z nich sestavit matici A,.., a to tak, Ze je ddme na ,symetrické misto* podle
hlavni diagonaly. Konkrétné: vypocteme-li algebraicky doplnék k prvku a;3, umistime jej do
matice A,.. na misto 31, tedy ,transponované“. Matice A,.. Uzce souvisi s inverzni matici.
Existuje-li k prvku det A v uvaZovaném okruhu inverzni prvek, je inverzni matici k matici A
matice (det A)71 - A,c..

Tento vypocet inverzni matice je vyhodny pouze pro matice druhého fadu. Pokud je napfiklad

realnd matice
a b
a= ()

A—lz(ad—bc)—1.< d _b)

regularni, potom je

- a
a pokud je matice A navic celodiselnd, je matice A~! celo¢iselna pravé tehdy, kdyz ad — bc = +1.
Pro vétsi matice je tento vypocdet nevhodny, nebof predpokladd vypodet vétstho mnozstvi
determinanti. Vyhodou vSak je, Ze umime inverzni matici vyjadrit vzorcem. To se hodi

v nékterych teoretickych ivahach a odvozenich. Zanedlouho se sezndmime jesté s dalsi moznosti
vypoctu, resp. vyjadfeni inverzni matice.
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