Obecna poznamka. Piiklady, které demonstruji zavadéné pojmy (nasleduji zpravidla hned
za jejich definicemi), jsou mimofadné dileZité pro jejich pochopeni. Je tfeba je peclivé prodist,
potom se opét vratit k definici a s priklady ji znovu konfrontovat. Nékdy je dobré tento proces
zopakovat vicekrat, dokud ty zavadéné pojmy ¢lovék opravdu dobie nepochopi — soucasné se pri
tomto procesu ty definice naudi a stanou se mu vlastnimi.

Charakteristicky polynom a jeho koeficienty. Je-li A = (a;;) matice fadu n, potom
v matici AE — A je pravé n exemplait neurcité A. P vypoctu determinantu podle definice je
jednim ze soucint soucin prvkt na diagondle, tj.

+()\ — all)()\ — (ng) et ()\ — ann).
Po roznasobeni dostaneme
A" — (a11 “+ agg + -+ + ann))\nil + cosi

[pro dobré porozuméni si to zkuste vypocitat pro vychozi matici A t¥etitho fadu]. Ve vech dalsich
soucinech, z nichz je utvofen determinant matice AE' — A, musi chybét alespon dva ¢leny tvaru
A — ay;; je-li totiz v soudinu néjaky prvek —a;;, nemohou v ném byt prvky A —a; a A —aj; (jsou
ze stejného Fadku/sloupce jako prvek —a;;). Proto (n —1)-ni mocninu A dostaneme jen ze souéinu
prvka hlavni diagonaly (viz vySe). Ve vSech dalSich soucinech je tedy nejvyse n — 2 exemplaia
neuréité A. Jinym zptisobem tedy nedostaneme A" a A" ~!. Pfislugné koeficienty u dvou nejvyssich
mocnin A jsou tedy
1 a  —(a1+aa+- - +anm)

Mimo jiné jsme zjistili, ze charakteristicky polynom matice A fddu n mé stupen n.
V konkrétnich ptikladech, viz napt. priklady 17.5, je rozumné si vypocitat charakteristicky
polynom (klasickym zptsobem, tj. jako determinant) a podivat se, jaké koeficienty vyjdou.

A porovnat to s vétou 17.3. Je dobré si uvédomit, ze charakteristicky polynom singuldrni matice
mé nulovy absolutni ¢len, nebot ten je roven (—1)" det A.
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