Véta 11.4 ukazuje, Ze sklddani homomorfigradpovida nasobeni jejich matic
(bdze u ,prosedniho” prostoru musi byt u obou homomorfisgtejna). Z této
véty vyplyva mimo jiné to, Zefjrazeni, které endomorfigmm pfifazuje jejich
matice, je homomorfismem vzhledem k&lddani homomorfisni/nasobeni
matic. Jejimi jednoduchymiigdledky jsou %ty 11.5, 11.8 a 11.11.

Véta 11.11ukazuje, jak ze znalosti matice homomorfismu vzére k jakym
bazim ziskame matici homomorfismu vzhledem k jinydmim. Tento vysledek
miazeme vyuzit i k tomu, Ze matici homomorfismu ufaee nikoli podle
definice (11.1), ale trochu jinak: ndklad sestavime matici homomorfismu
vzhledem ke kanonickym bazim (to je jednoduchéhagpbime ji fisluSnymi
maticemi gechodu a ziskame tak matici vzhledem k zadanynmbaZirack
piipadi si tak ulekime préaci. To je ukdzano ¥igladu 11.12.

Maticova reprezentace endomorfisni a automorfismi.

Ve vété 11.14 ¢ast (ii), jereceno, ze grupa AW je izomorfni s grupou Gloj,
a Ze izomorfismuséthto grup dostanemezizenimizomorfismu linearnich
algeberEndV aT ™", ktery je uveden ¥asti (i).

V prvni fad® si uvdomme, Ze mnozina vSech automorfisprostoruV je
podmnozinou mnoziny vSech endomorfismprostoruV. Fitom je mnozina
EndV linearni algebrou (titAni endomorfisiin, skladani endomorfisin
a nasobeni endomorfismu skalarem), zatimco\Ajet pouzegrupou (vzhledem
ke skladani automorfisim pozor: sodet automorfism a nasobek automorfismu
nemusi byt automorfismem, nelze tedy na mnodnt V uvaZzovat operace
itani automorfisth a ndsobek automorfismu). Awt je podgrupoulinearni
algebry Enav.

Obdobré je to s maticemiCtvercové matice jsolinearni algebrou(ssitani
a nasobeni matic a nasobeni matice skalarem), aafji podmnoZzina vSech
invertibilnich matic je pouzgrupou(vzhledem k nasobeni matic; pozor: &stu
invertibilnich matic nemusi byt invertibilni maticeasobek invertibilni matice
nemusi byt invertibilni, nelze tedy na mnaZi@L(n) uvaZzovat operaceisani

nxn

matic a nasobek matice). Gl)(e podgrupoulinearni algebryr ",

Zvolime-li v prostoruwV néjakou baziM a pirazujeme-li endomorfistim jejich
matice vzhledem k bazM (viz definice 11.1 a &a 11.2), ziskavame
izomorfismus¢ linearni algebry Autv na linearni algebrd ™. Automor-



fismim prostoruV pii izomorfismu¢g odpovidaji invertibilni matice a naopak
(viz véta 11.5). Izomorfismus grupy AW na grupu GL{) je tedy zuzenim
izomorfismu ¢. Zobrazeni ¢: End V — T ™" je izomorfismem linearnich
algeber, jeho zUzZeni (tj. omezeni na podmnozinu\Ayg izomorfismem grupy
Aut V na grupu GLuq).



