Sada priklada na 12. tyden

Co budeme potiebovat z teorie

Véta (nutna podminka pro lokélni extrém). Pokud md f v bodé a lokdlni extrém
a (%J;(a) existuje, potom %(a) =0.

Véta (o Lagrangeovych multiplikdtorech). Necht m,d € N, m < d, G C R?
otevrend, f, g1, 9m : G =R, f,91,.-.,9m € C1(G). Polozme

M={ze€G:gq(x)="=gm(x) =0}

Necht f mad v bodé a € M lokdlni extrém vzhledem k M, potom plati alespon
jedna z ndsledugicich podminek:

1. vektory Vgi(a),...,Vgm(a) jsou linedrné zdvislé,

2. ezistuji M1, ..., Ay € R takovd, Ze Vf(a) =>.""; \;Vg;(a).



Piiklady

1.

Vygettete globalni extrémy funkce f(x,y) = 22 + y vzhledem k mno#ing
M ={(z,y) : x,y > 0,2 +y < 1}.

. VySetfete globélni extrémy funkce f(z,y) = 2? + y*> + 2zy vzhledem k

mnozing M = {(z,y) € R? : 2% + y? = 1}.

Vysetiete globalni extrémy funkce f(z,y,2) = xyz vzhledem k mnoZzing
M = {(z,y,2) e R3: 2% + 9% + 22 = 1}.

Vygetiete globalni extrémy funkce f(z,y) = —y? + 2® + 42° vzhledem k
mnozing M = {(z,y) € R® : 2% + y? <4, z < 0}.

Vysetiete globalni extrémy funkce f(z,y,2) = xyz vzhledem k mnoziné
M={(z,y,2) ER3: 2?2+’ + 22 =1L,z +y +2=0}.

Vysetiete globalni extrémy funkce 22 + 32 + z + 222 vzhledem k mnoziné
M= {(z,y,2) e R3: 22 +y? + 22 = 1,2 = y* + 2%}

Naleznéte nejblizsi bod k bodu (0, 0, 0) vzhledem k mnozing M = {(z,y, z) €
R3: 22 +y? = 22,32+ 3 = x}.

Naleznéte nejvzdalenéjsi bod od roviny porchazejici pocatkem a kolmé na
vektor (1,2,3), lezici v mnozing M = {(z,y,2) € R? : 2 +y = 2,22 + 4> +
22 = 4}.



