Sada piiklada na 8. tyden

Co budeme potiebovat z teorie - lineArni rovnice
1. fadu
Linearni rovnice 1. fAdu - metoda integra¢niho faktoru

Jde o rovnici
Yy +a(z)y = b(x).
Necht
e A(z) je primitivni funkci k a(z) na intervalu I
e B(z) je primitivni funkce k funkci b(z)e®) (na I),
x

potom (yeA®) =A@y 4 a(2)ye @ = b(x)eA®) a tedy yed ™ = B(x) + C,

kde C je n&jaka realna konstanta. VSechna FeSeni rovnice (na I) pak maji tvar

y = B(z)e 4@ 4 Ce 4@ CeR.

Pf¥evod na linearni rovnice 1. fadu - Bernoulliho rovnice

Jde o rovnici
«

Y+ p(x)y = q(z)y®.

Po dprave
(1—a)y'y "+ (1 —a)px)y' ™ = (1 — a)q(x)

a substituci

dostaneme rovnici 2’ + a(x)z = b(x).

Definice (Wronského determinant). Pro ui,...,u, € C" 1((a,b)) a z € (a,b)
definujerne Wronského determinant (Wronskidn) jako

U1 (x)’ ) un(x)
u (), ()
W(z) =Wuy,...u, (7) = : :
n—l, ’ n—.l
w' ), sl w)
Vé&ta (vlastnosti Wronskidnu). Necht uq,...,u, € C™((a,b)) jsou Feseni dané
an—l(m

linedrni rovnice, potom W'(x) = W(z), z € (a,b).

an(x)



Piiklady

1.
2.

10.

Naleznéte obecné FeSeni rovnice 3 — 2xy = 223>
Naleznéte obecné Feeni rovnice y' = y + y2.
Naleznéte obecné Feeni rovnice zy’ + y = y>.
Naleznéte obecné FeSeni rovnice ' + 4% = 2x,/y.

Naleznéte obecné Feeni rovnice z2y" = 2y’

Naleznéte obecné fedeni rovnice x2y”xy’ + 4y = 10z.

Naleznéte obecné feseni rovnice (2z+1)y” +4ay’ —4y = 0, vite-li, Ze jedno
feSeni mé tvar e®”.

Naleznéte obecné feSeni rovnice zy” + 2y’ — xy = 0, vite-li, Ze jedno FeSeni
xr

mé tvar —.
x
Naleznéte obecné fegeni rovnice 2yy’ = y% + (y')%.
~ 2 MM 2 . 1 1
Naleznéte obecné feSeni rovnice y* = —.
Y



