Uvod do komplexni analyzy — cviéeni 3

1) Najdéte derivaci funkei v bodech, kde existuje.
a)
22el/*  pokud z # 0
f(z) = _
0 pokud z =0

Si% pokud z # 0
g9(z) = -
1 pokud z =0

Logz k 1 _
hz) = 4+ pokud z # 1,z ¢ (—o0, 0]
1 pokud z =1

2)Najdéte vsechna FeSeni nasledujicich rovnic v C.
a) sinz —cosz =1
b) sinh z — cosh z = 2i

3)Ukazte, Ze funkce e'/* zobrazuje kazdé prstencové okoli bodu 0 na

C\ {0}.

4)Sectéte
a) sinh z 4+ sinh 2z + - - - + sinhnz, n € N, z € C.
b) cosz +cos3z+ -+ +cos(2n+ 1)z, n € N, z € C.

5)Obecna komplexni mocnina Pro z € C\ {0} a a € C znacime
2% = exp(alLogz)

a
mq(z) = {exp(aw) : w € log z}.

Ukazte, Ze pro z € C\ {0} plati 2° = 1, mg(z) = {1}, definice 2" pro

n € N odpovida algebraické definici, 2=* =1/2* aproa=1/n,n € N

ma mnozina m,(z) n prvki.

6) Necht md funkce ¢ definovana na intervalu [—m, 7) Fourierovu fadu
S e Predpokladejme, Ze existuji K,e > 0 tak, Ze |c,| <

Ke=I"l. Ukazte, 7e existuje funkce f holomorfni na T = {z : |z| = 1}
tak, ze pro z € T plati f(z) = ¢(Arg(z)). (Uvazujte >~ c,2".)



