Zapoctova pisemka z NMSA331

Varianta : vzorova

Piiklad 1 (40 boda) Meéjme ndhodny vybér X, ..., X,, z rozdéleni s hustotou

0(1—x)"1 x€(0,1),
flz) =
0, jinak,

kde € > 0 je nezndmy parametr. Uvazujte nésledujici odhady parametru 8

~ n ~ 1 <
0, = , 0, = — X;.
—YT log(1— X,) 3

(i) Je odhad 8, konzistentnim odhadem parametru §?
(i) Je odhad 6,, konzistentnim odhadem parametru §?
(iii) Najdéte asymptotické rozdéleni odhadu 67”.
(iv) Sestavte oboustranny intervalovy odhad pro parametr 6 o spolehlivosti 1 — a. Je tento
odhad pfesny nebo asymptoticky?
(v) Najdéte transformaci stabilizujici rozptyl odhadu @\n a pomoci této transformace sestavte

oboustranny intervalovy odhad o spolehlivosti 1 — a pro parametr 6.

Priklad 2 (30 bodi) Méjme ndhodny vybér Xi,..., X, z binomického rozdéleni s parametry 2
ap € (0,1) (nezndmy parametr), tj.

Uvazujte nasledujici odhady parametru 6x = p?

~ 1 o ~_(Yn)2
Gn_ﬁZH{Xz_z}, On =~

i=1

Je odhad §n nestrannym odhadem parametru 6x?
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(i

(iii

Je odhad gn nestrannym odhadem parametru 0x?

Odvod'te asymptotickd rozdéleni odhadu §n a gn

~— — ~— ~—

(iv) Na zéklade vysledku z (iii), ktery z odhadu byste doporucil(a)?

Priklad 3 (30 boda) Meéjme ndhodny vybér Xi,..., X, z rovhomérného rozdéleni na intervalu
(0,0 +1), tj. ndhodn4 veli¢ina X7 ma hustotu f(z) = H{x €(0,0+ 1)} Uvazujte ndsledujici odhad
parametru 6

~

0, = max X; — 1.
1<i<n

(i) Je odhad 6, konzistentnim odhadem parametru fx?
(ii) Je odhad O, nestrannym odhadem odhadem parametru 6x? Pokud ne, jak bychom ho méli

upravit, aby byl nestranny?



