I. VYJADRETE PRIMITIVNI FUNKCE POMOCI ELEMENTARNICH FUNKCI
NA MAXIMALNICH INTERVALECH EXISTENCE ,
1. [23 +2z+ %dx 2. [18e” + 16€5* — % +3coszdr 3. [V1—-3zxdz 4. (i_\g/%) dx
5. fﬁdx 6. [sin’ zcosxdx 7. fxe_wQ dz 8. [tgzdz 9. [cotgzdx
10. [Va2b6dz 11. [|cosz|dr 12. [arcsinsin - g de 13, fwllg#dx 14. [ ¢ mill dzx
15. fthxdx 16. fcotgzxdm 17. [ 2f3$$2d 18. fsm rdz ) 19. fcos4xdx 20. I#&@,)
21. f 1—|—Zm2 dz 22. f 1—fm4 dz 23. f xlogml(fglogw 24. sinma: 25. f cos x 26. fxe”” dz

27. [logzdx 28. [arctgzdz 29. [#2Zdy  30. [e"cosbrdr,a,b€R  31. [z*logzdx
32. [2%log’zdr 33. [eV®dr 34. [log(v+ V22 +1) dx

VYSLEDKY A NAVODY.  Vysledky jsou uvedeny ,aZ na konstantu“. 1. fz* + 2% + 16log|z|
na ( 00,0) a na (0 oo) 2. 18¢” —1—268”” log\x| + 3sinz na (—00,0) a na (0,00) 3. —1(1—

3x) naR 4. —5= — —\/ 2 4 xs — —x3 na (—o00,0) ana (0,00) 5. 99(1i$)99 - 49(1ix)98 +
W’ na (—oo,l) a na (1,00) 6. fsin®z na R 7. —%e‘wQ na R 8. —log|cosz| na
kazdém z intervalt (=% + km, 5 +km), k € Z 9. log|sinz| na kazdém z intervala (km, (k +
D), k€Z 10. g|z|-2®, naR 1l.sin(z—m-[2+3])+2-[£+3],naR 12. F(z) =

e

( 2log(1 + 2%) + 7(wy — 1) + 4log o x € [—00, —x3]
—7t(z + 21) — 2log(1 + 22) + 410g(%m1) € [~x9, —21] =
2log(1 + z?) € [~21, 2] AR svie—z D2 R 13
m(z — x1) — 2log(1 + x?) + 4log(2z) € [x1, x2] T
\ 21(3g(1+x27)+7r(:02—x1)+410g§—; T € [T, 00]
—10'5 5152g52l;:g22 85 na R 14. %ez‘r — e+ 2, na R 15. tgx — x, na kazdém z intervalu
(=5 + km, 5 + k), k € Z 16. —cotgx — x, na kazdém z intervalt (k=,(k + 1)7), k € Z
17. \/_arctg x\/_, na R 18. 5 — %sin2x, na R 19. %x + %sinxcosx + isinxcos3 r, na R

20. 5 tg(2?), na kazdém z intervaln ({/—5 +km, /5 +km), k € Z  21. glog(1l 4 42%), na R
22. Iarctg(z?), na R 23. log|loglogz|, na (1,€) a na (e,c0) 24. log’tg%}, na kazdém z
intervalti (km, (k+ 1)m), k € Z  25. —log |tg(F — £)|, na kazdém z intervalt (—% + km, I + kmr),
keZ 26.(x—1)e"*naR 27. xlogm—x na (0,00) 28. zarctgx — —log(l—i—x )naR 29,

—3e” " (sinz + cosz), na R 30. 77 (acosbr + bsinbr) na R, pokud a? 4+ b? # 0; x na R,
1+a

pokuda=b=0 31. I~ <logx—ﬁ> na (0,00) pro a # 1; §ln x, na (0,00) pro o = —1
32. loxtlnz - sz*lnz + 352*, na (0,00)  33. 2eV? . (y/x — 1), na (0,00) (substituce z = y? a
pak per partes) 34. zlog (z + V22 +1) — V22 + 1, na R (per partes)




SPOCTETEIHHMYHVNfFUNKCE
z'7-5 z'7-5 x +1 x
1. [==2de 2. [5=22de 3f dr 4. [ FE5dz 5. [ -4

a:3 51246x 4+1
6. f(xf%)Z pomoci z = tgy T. fthilldx 8. fm
9. Pro jaky vztah mezi parametry a, b, ¢ € R je primitivni funkce k funkci f raciondlni, je-li
f(z) = a5 Fhate 10. [ ot 1L /59 12 [T 18 [
14. [1=yEilde 15, f‘/\/i+\/\/:dx 16. [ 22tidr 17, [fmde 18, [ 2
19. [ V22 =2z — 1da .f(xzwfj?f)f};ihH 21. [ 22, [Va? —1de
23. [VI-a?de 24 [958R de 25 fsmilfzfosm 26. [ somateosars

d 1n in
27f(smxx zsfm 29. [Si—dy 30, [ 3nzcosi gy

+2cos? )2 1+s n? sin x+cos x

sinx dx
31. f sin3 x4cos3 x dx 32. f sin w+cos4 33. f 1—|—6 cosa:’ e>0 34. f a? sin? £+b2 cos?2 z? a, beR

VYSLEDKY A NAVODY. 1. ( 1 ) —4log|z — 1|, * € (—o00,1) nebo z € (1,+00) 2.

(Z? immq) — 2log |z — 1| + 3log|z + 1|, z € (—o0,—1) nebo z € (—1,1) nebo = € (1,+00)
3. z + tloglz| — Zlog|z — 2| + %logm — 3|, z € (—00,0) nebo z € (0,2) nebo x € (2,3)
nebo z € (3,+00) 4. ¢log w(f;;}rl + \/_arctg 2‘7%1, x € (—00,1) nebo z € (1,4+00) 5.
%log%—i—% arctg(x\/ﬁ—i—l)—i—% arctg(ryv/2—1) 6. 2($2+1)+ arctgz 7. 32°+3 log(1+
x%—l—@log(aﬂ x\/7+1)—@10g(m2+m\/§+1) \/_arctg(Qx \/g)—3+T\/§arctg(2m+\/§)

8. L. _2ut3 | VT apcte2043 9 4 2h+3c =0 10. 6( w2 — Ly@/3) 4 Ly (7/6) —

7  x243zx+4 49 \/_
%u + lu<5/6) — %u@/?’)), kdeu =z+1, z € (—-1,4c0) 11. log}\/—vifclx/—vl_m + 2arctg 1+x’
€(-1,1) 12. log\/%—\/garctgzu—\/tl +\/§arctg21\‘/_ kdeu—?/hw x € (—o0,—1)

nebo x € (—1,0) nebo z € (1,+00) 13. ¢ = 2;—96 14. t = vz +1 15.t = ﬂ/xli 16.
log(e® 4+ 1),z € R 17. e* —log(1+¢e*) 18. m —log(vz?2+2x4+2—-x—-1),z€R
19. (m—l)\/mQ—2x—1—log|x—1+\/x2—2x— |, x € (—00,1 —+/2) nebo z € (1+ /2, +00)
20. log ¢ t_zit;6 + %arctg% — % arctg t\/g, kde t = Va2 +2x+4—xz,x € R 21. argsinhx =
log(z + Va2 + 1) naR  22. 1zv2?2 —1— llog|z + V22 — 1| na (—o00,—1) ana (1,+00) 23.
SV1I—a? + %arcsinx na (—1,1) 24. %arctgsinzx 25. a  26. substituce y = tg3  27.
substituce y = tgx  28. substituce y = cosx  29. substituce y = tgz  30. substituce y = tg 3
31. a 32. substituce y =tgz  33. substituce y =tg 3  34. substituce y = tgx




ITII. APLIKACE URCITEHO INTEGRALU
(vSechny parametry jsou kladné)

1. Najdéte obsahy ploch ohranicenych kfivkami:
(a) az =y, ay = 2% (b) y = 2%, sy =2 (c) L+
2. Spoctete délky kiivek
(@) y=a% (0<z<4) () y=e, (0<w<m) ()Jw=31y>—3logy (1<y<e)
(d) 23 +y? = ai (e) x = cos*t, y = sin*t (f) © = a(cost + tsint), y = a(sint — tcost)
(0 <t<2m)
3. Spoctéte objemy a povrchy nasledujicich téles vzniklych rotaci: (a) Plochy ohrani¢ené parabolou
y? = 4z a piimkou z = 1 okolo osy . (b) Elipsy s polosami a, b okolo jedné z jejich os. (c) Plochy
ohrani¢ené parabolami y = 2% a x = y? kolem osy 1. kvadrantu. (d) Pravidelného Sestitthelniku o
strané a okolo jedné z jeho stran.

1(d) Az?4+2Bzy+Cy* =1 (AC—B? > 0)

VYSLEDKY A NAVODY. fo ar — 12?)dz =

[, 25y T= (2% di = mabs; (d) f_” T /O (A0 B =

a) fo /1+ Jode = 780“217_0—8; (b) [ VI T & dr = log(vE+1)~Va+VT T 0 4 log Y01,

c)ff@dy:%( d)2[° \/1 + (a% —z3)z~3 = 6a;

e) fO% V16 cosS t sin” t + 16 sin% ¢ cos? t dt = 1—1—% log(3+2v/2); (f) [, 027T Va2t? cos? t + a2t2sin’ t =
2am?; 3. (a) objem: 7rf01 4xdx = 2m; povrch plaste: 2w fol 2z /1+ 2de = 37(2v2 - 1);
celkovy povrch je o 47 vétsi; (b) objem: Wffa b2(1 — i—z) dr = %ﬂ'abQ (rotuje se okolo osy délky

27h(b + \/a‘fj arcsin @), a>b,
2a); povrch: 27 [ b\/l — 2—3\/1 + #ﬁ%) de = ¢ 47nb?, a=0>b, (c)
’ 27b(b + ngz_az log b+‘/1;2_—“2), a < b
je to stejné, jako rotace grafu funkce f(z) =z + 1_7”\1/;4“/5, x € [0,1/2] okolo osy x; objem: ”6—\65;
povrch g - % - 1\2; log(2 +v/5); (d) objem: W(f?@a((éx +av3)? =2z dz + [ 3a®dz +
f;(w—@)((a\/g— %(x —a))?—3(z—a)?)dz) = 3ma®(v/3+ 3); povrch: 27r(fi)@a(—§x + @m +

3
a\/g)g dz + foa av3dzx + f:(a+ 2 )(é(x —a)— ?(m —a)+ a\/g)g dz = ina®(3v/7+4V/3)




IV. STEJNOMERNA KONVERGENCE A JEJI APLIKACE
1. Vysettfete bodovou, stejnomérnou a lokalné Stejnomérnou konvergenci posloupnosti funkci: (a)
antl — 2=l 2 € (0,1), (b) 2™ — 23", x € (0,1), (c) $+n, z€R, (d) 75, 2 €(0,1), () 1_{%,
x € (0,+00), (f) 13117;’%2, z € (0,+00), (g) \/22 + L,z € R, (h) 2222 5 ¢ R, (i) sinZ, z € R,

(J)n< JC-I-%—\/Q_C),.IE(0,00).

2. VysSetiete bodovou, stejnomérnou a lokalné stejnomérnou konvergenci fad: (a) Z il —|—k5x2’ (b)

imlﬁi@z““@ tﬁ@iwnﬂ—uzlﬁuz%mL
= k2 ) x+k z+2k & x24+k3) k+sinzx’ & = 3k
k=1 k=1 k=1
T—1— k 1 xzk4+1 r—1— k=1 z—0+4 k=1

k=1 k=1 k=1
(h) s kk:x (1)* Z coskk:x (J)* Z Sinwksing;kw (k)* ];1 coskk:x arctg(kx+k)
NIRRT . X (=) gk . )
3. Spoctéte limity: (a) lim > ( ;) . (b) lim Y (2% — 2**1) (c) lim E o
4. Plati hm fo fn(z dx—fo hm fn(x)dz, jestlize (a) f,(x) = nze "
(b) fu(x ) = nx(l —z)", (c) fn( ) = 172557 ! Jak je to se stejnomérnou konvergenci f,, na (0,1)?

5. Dokazte, ze funkce ¢(z) = > 7= mé na intervalu (1, 00) derivace vSech Fad.
k=1 00

6. Necht a = {ax} je posloupnost nezapornych realnych ¢isel. Polozme (5(x) = P . Co lze

Fici o definiénim oboru, spojitosti a derivacich funkce (5 ? (*Jak je to v pfipadé, ze a = {ax} je

posloupnost redlnych, ne nutné nezapornych ¢isel?)

7. Necht f(z) = kzl wro75e kde p, ¢ > 0. Dokazte, ze

(i) f je spojita na (0, 00), pokud max(p,q) > 1, (ii) f je spojitd na R, pokud p + g > 2.
(iii) VySetfete defini¢ni obor a spojitost f v zavislosti na p, q.

8. V kterych bodech méa derivaci funkce (a) f(x) = > (k_iik (b) f(x) = E k2+m2

S .
9. * Dokazte, Ze f(z) = Y ®2EL mj spojitou derivaci na R a spojitou f” na (0, 27).
k=1

VYSLEDKY A NAvODY. 1. (a) f, =% 0 na (0,1), (b) f,, — 0 na (0, 1), stejnomérné na (0,1 —¢) pro
€ (0,1), na zddném (1 — £, 1) konvergence neni stejnomérna. (c) f, — 0 na R, stejnomérné na
(k,00) pro kazdé k € R, na zadném (—o0, k) konvergence neni stejnomérna. (d) f, = x na (0, 1)

0 z€(0,1)
(dokonce na (0, k) pro k € (0,00), ale ne na okoli +co. (e) fn(z) > < 3 z=1 , stejnomérné
1 z>1

a (0,1 —¢) a (1+¢,+00) pro kazdé € > 0, nestejnomérné na okoli 1 (ani na jednostrannych
okolich). (f) f, — 0 na R, stejnomérné na (e, 00) pro € > 0, nestejnomérné na (0, ). (g) fn = |z|
na R (h) f, = 0na R (i) f,, — 0 na R, stejnomérné na omezenych intervalech, nestejnomérné na

kolich +00. (i 0 =0
okelich 0. (j) fu(e) =4 o .

2/
Konverguje stejnomérné na R\/(;otéé plati pro fadu absolutnich hodnot, 1ze pouzit Weierstrassovo
kritérium). (b) Konverguje bodové na R (absolutné). Konvergence je stejnomérné na omezenych
intervalech (Weierstrassovo kritérium), neni omezenda na okolich +00 a —oo (nutné podminka). (c)
Konverguje bodové na mnoziné M = {x € R;—z ¢ N} (neabsolutné), v ostatnich bodech nema
smysl. Konvergence je stejnomérna na (K, +00)NM pro kazdé K € R (Leibnizovo kritérium), neni
stejnomérnéd na (—oo, K) N M (nutnad podminka). (d) Konverguje bodové na mnoziné M = {z €
R;x # —2F pro k € N} (absolutné), v ostatnich bodech nem4 smysl. Konvergence je stejnomérna
na (K, +o0o)N M pro kazdé K € R (Weierstrassovo kritérium), neni stejnomérna na (—oo, K) N M
(nutnad podminka). (e) Konverguje stejnomérné na R (totéz plati pro fadu absolutnich hodnot,
1ze pouzit Weierstrassovo kritérium). (f) Konverguje stejnomérné na R (neabsolutné, Leibnizovo

, stejnomérné na (¢,00), € > 0, nikoli na (0,¢). 2. (a)



kritérium). (g) Konverguje bodové na R \ {0} (absolutné). Konvergence je stejnomérnd na R \
(—e,e) pro € > 0 (Weierstrassovo kritérium), neni stejnomérnd na (—¢,0) ani na (0,e) (nutné
podminka). Poznamka: V dalsich prikladech se pouiivaﬁ i Dirichletovo a Abelovo kritérium
a odhady |>,_, sinkz| < 7 @ > p_  coskx| < 7] pro x # 2k (k € Z). (h) Konverguje

bodové na R (pro x = k7 je to zfejmé, pro ostatni to plyne z Dirichletova kritéria). Konvergence
je stejnomérna na intervalech (2km+¢, (2k +2)m —¢) pro kazdé € € (0, 7) (Dirichletovo kritérium),
neni stejnomérna na (2km, 2km+¢) ani na (2km —e, 2km) pro € > 0 (Bolzano-Cauchyova podminka).
(i) Konverguje bodové na R \ {2km; k € Z} (Dirichletovo kritérium, divergence v bodech 2k je

2|sn 2\sn

dtsledkem divergence fady Z ). Konvergence je stejnomérna na intervalech (2km + ¢, (2k +

2)w — ¢) pro kazdé ¢ € (0, 7r) (Dlrichletovo kritérium), neni stejnomérna na (2km,2km + €) ani
a (2km — g,2km) pro € > 0 (véta o zaméné limit). (j) Konverguje stejnomérné na (—1,+o0)
(Dirichletovo kritérium), pro x < —1 nemd smysl. (k) Konverguje bodové na R \ {2km;k €

Z} (Dirichletovo a Abelovo kritérium, divergence v bodech 2k7 je dusledkem divergence fady
o0

>~ %). Konvergence je stejnomérna na intervalech (2km + ¢, (2k + 2)7 — €) pro kazdé ¢ € (0, )

k=1

(Dirichletovo a Abelovo kritérium), neni stejnomérnd na (2km, 2km + €) ani na (2km — ¢, 2km) pro

el k
e > 0 (véta o zdméné limit). 3. (a) Limitaje 1 > (_li) = —1log2 (fada konverguje stejnomérné

a (0,+o00) podle Abelova kritéria). (b) Limita je 1 (lze spocitat elementdrné, nelze piehodit
limitu a sumu, fada nekonverguje stejnomérné na (1 — ¢,1)). (c) Limita je 1 (fada konverguje
stejnomérné napiiklad na (—1,+o00)). 4. (a) f, — 0 na R, konvergence neni stejnomérnd na
(0,1), lim,, . fol fn = % #0 = fol lim,, oo fn- (b) fr — 0 na (0, 1), konvergence neni stejnomérna
na (0,1), limy—eo fy fo=0= [5limy oo fn. (¢) fu = 0na (0,1), a tedy limy o0 [, frn = 0 =
fol lim, .. fn- 5. Dokazte pomoci Weierstrassova kritéria, ze fada n-tych derivaci konverguje
lokélné stejnomérné na (1, +00) pro vSechna n. 6. Defini¢ni obor je bud ), nebo interval («, +00)
pro néjaké a € R, nebo interval (o, +00) pro néjaké o € R, nebo R. Funkce je spojitd na svém
definiénim oboru. Pro z € (a, 4+00) (je-li defini¢éni obor («, +00) nebo (a, +00)) nebo pro x € R
(je-li defini¢ni obor R) méa funkce (5 pro vSechna m € N vlastni n-tou derivaci (Qa)(n)(x) =
0 n n
kgl (_1)72%. Je-li defini¢éni obor («, +00), pak n-ta derivace zprava v bodé « je ddna tymz
vzorcem, pokud ovSem fada ve vzorci konverguje (coz mize a nemusi byt pravda). Pouzije se
Weierstrassovo kritérium (a véty o zaméné limit a derivaci atp.). Pro obecny pfipad plati stejné
zaveéry, jen se pouzije Abelovo kritérium misto Weierstrassova. 7. (i) Ukazte, ze fada konverguje
lokélné stejnomérné na (0, 4o00). (ii) Ukazte, ze Fada konverguje stejnomérné na R. (iii) Je-li
max(p,q) <1, je Dy = {0}, je-li max(p,q) > 1, je Dy = R. Pro max(p,q) > 1 je f spojita na R.
Je-li navic p+ ¢ > 2 nebo p > ¢, je f spojitd na R; je-lip+ g <2 a p < ¢, neni f spojitd v 0 (ani
zleva ani zprava). (Pfipad p+¢ < 2 a p = ¢ nemuZe nastat, je-li max(p,q) > 1.) 8. (a) Ve vSech
bodech defini¢niho oboru, kterym je mnozina {x € R;—z ¢ N}. (b) Dy = R, derivace existuje

(vlastni) v bodech R\ {0}. V 0 derivace neexistuje, protoze f,(0) = Y. 7 a f_(0) = —f,(0).
k=1

9. Pro prvni derivaci pouzijte Weierstrassovo kritérium, pro druhou Dirichletovo kritérium (viz

priklad 8).



V. MOCNINNE RADY
SEéTETE MOCNINNE ﬁADY TAM, KDE KONVERGUJI:

X 2k Xk p2k+1 1)k g 2k+1 0 )
LY &5 2% & 8 z T 4 z EUe— 50> ka* 6. 3 (—1)FR%b 7.
k=0 k=0 k=1 k=1
o0 k [e @]
T k
> w8 k(k+ 1)z
k=1 k=1

SECTETE NASLEDUJici RADY
X (—1)F X (—1)k X k(k+1 X (=1)* X (—1)Fk3
9. > U 10 kzz w11 kzl () 12 kzo 130y B

k=0 = k=1

VYSLEDKY A NAvODY. 1. €&~ na R. 2. 1(£4¢" + cosz) na R. 3. Llog*Z na

(—1,1). 4. arctgz na (—1,1). 5. 25z na (-1,1). 6. g(ﬁl(j_ ;Ug? na (—-1,1). 7. Soucet je
0 xr =

fl)y=1¢ 280D ool —z)+1 ze(-1,00U(0,1), 8. s na(—1,1). 9. flog2+57
1 =1

(Abelova véta, pripiste z31);  10. 2log2 — 2 (Abelova véta, piipiste "72)  11. 8 (misto 5

piste z¥, se¢téte fadu a dosadte z = %) 12. fol l_f_% dx, lze spocitat: rozklad jmenovatele je

(x + 1)(x2 — 2z cos T + 1)(2? — 2z cos Em + 1)(2? — 2z cos 27 + 1) (Abelova véta, piipiste 27 +5);

13. 3 (misto (;}C)k piste z*, se¢téte fadu a dosadte z = —3%)

VI. FOURIEROVY RADY
1. Rozvinte nasledujici funkce ve Fourierovu fadu na intervalu (—m, 7) a uréete soucet vSude, kde
fada konverguje (a) sin®z, (b) cos®z, (c) cos?™x, (d) shmz

(e) Z QM sLmE L qe la] <1, (f) 1

sinx ’ sinx’

2. Pro nasledu31c1 funkce najdéte trigonometrickou radu, jejimz JSOH souctem, a dosazenim vhod-

ného x sectéte uvedenou ¢iselnou radu. (a) 2% na (—m,7), Z (Gl Unﬂ
[e%) _1)n ) o) "
(0) wna (~m,m), 32 GHL (@) sinarma (-mm) (a € RAZ), X ()" (d= + )

(d) 22 na (0,27), > L (e) 2% — x na (—m, 7); (f) 22 + sin* z na (0, 27).
n=1
3. (a) Napiste funkci f(z) = x na (0, 7) jako soucet cosinové rady. Jaky je soucet fady v ostatnich

bodech? (b) Napiste funkci f(z) = 2 na (—m,0) jako soucet sinové fady. Jaky je soucet fady
v ostatnich bodech? (c) Napiste funkci f(x) = sinz na (0, 7) jako soucet cosinové fady. Jaky je
soucet rady v ostatnich bodech?
*4. Funkci f(x) = z na (0, ) vyjddfete jako soucet trigonometrické fady obsahujici jen cleny tvaru
(a) csinkx, k € N liché, (b) ccoskz, k € N liché, (c) ccoskz, k € N sudé, (d) csinkzx, k € N sudé.
Jak vypadaji soucty téchto rad?



VYSLEDKY A NAVODY. 1. a) % — % cos 2x, konverguje vsude k f, je to trigonometricky polynom.

b) % sinx—i sin 3z, konverguje vSude k f, je to trigonometricky polynom. c) 221m . (2721) + > 22,,1;_1
k
) cos 2nx, konverguje vsude k f, je to trigonometricky polynom. d) Prom = 2k: >~ 2cos(2n—
n=1

(Zm
m

Da;prom =2k+1: 1+ Z 2 cos 2nz; konverguje vSude k f, je to trigonometricky polynom. e)

n=1

o 207t . L . LT o .
T+ ) 210‘_052 sin nx, konverguje vSude k f. f) Tato funkce neméa kone¢ny Riemanntv integral
n=1

na [0,27], nema FR. 2. a) FR: % + Z M cos nx; soucet: 7{—2 — dosadit * = 0. b) FR:
n=1

oo

(_1\n+1 n+1
> % -sinna; soucet: = —dosadit z = . ¢) FR: Z 2:(221) -sin wa-sin nx; soucet: —I—
n=1
—dosadit z = 5. d) F Z (=5 cosna — 4 sinnx); soudet: %= — dosadit 2 = 0. e) Odvodte

z vysledki a) a b) pomoci hnearlty integralu. f) Odvod’te z vysledku c¢) pomoci linearity integralu

oo
a vyjadieni sin? z jako trigonometricky polynom. 3. a) FR: = m cos(2n+1)x, soucet
n=0

je |z| na [—m,@]; b) FR: 3 (2- (=1)"- = + %5 (1 — (—1)")) sinnz, soucet je —z|z| na (—m, ), 0
n=1

'S %) . . S (—1)F .
v bodé m; ¢) FR: 2 — 23772 €082kt gouget je [sina| na R. 4. a) Y % sin(2k + 1)z,
k=0

—,
soucet je f*(z) =< =« xr € [-%,%],a2n-periodicky. b) > (22(1;216 - 7r-(213+1)2) -cos(2k +
k=0

[
x rxe(—Z,Z ok
1)z, soucet je f*(x) = 2 (ﬂ 2’ 2 27-periodicky. ¢) T + > ( 71),:2 L cos2kz,
r+7m xe(f,m k=1
0 r==+7
T+z z€[-m7T]

soucet je f*(x) =< || x € [—
T—x x€[5,n] k=l
T+x xc[-m7F)
x re(—%,%
(-%3) a 2m-periodicky
r—7 x€(5,mn]



