
I.7. Spojitý funkčńı kalkulus pro C∗ algebry.

Lemma 29. Necht’ A je C∗ algebra s jednotkou e a B ⊂ A C∗-podalgebra obsahuj́ıćı e.

Pak pro každé x ∈ B je σA(x) = σB(x).

Věta 30 (spojitý funkčńı kalkulus pro C∗-algebry). Necht’ A je C∗-algebra s jednotkou e a

x ∈ A je normálńı prvek. Necht’ B je uzavřená podalgebra algebry A generovaná množinou

{e, x, x∗}. Pak plat́ı:

• B je komutativńı C∗ algebra.

• Zobrazeńı h : ϕ 7→ ϕ(x) je homeomorfismus ∆(B) na σ(x).

Necht’ Γ : B → C(∆(B)) je Gelfandova transformace algebry B. Pro f ∈ C(σ(x))
označme

f̃(x) = Γ−1(f ◦ h).

Pak zobrazeńı Φ : f 7→ f̃(x), které se nazývá spojitý funkčńı kalkulus pro prvek x, má

následuj́ıćı vlastnosti:

• Φ je izometrický ∗-izomorfismus C∗-algebry C(σ(x)) na B.

• ĩd(x) = x.

• Je-li p polynom, pak p̃(x) = p(x).

• σ(f̃(x)) = f(σ(x)) pro f ∈ C(σ(x)).

• Jestlǐze y ∈ A komutuje s x, pak y komutuje s f̃(x) pro každé f ∈ C(σ(x)).

Nav́ıc, Φ je jediné zobrazeńı splňuj́ıćı prvńı dvě podmı́nky.


