
VI. Meromorfní funke

VI.1 Základní pojmy a vlastnosti

De�nie. Neh» G ⊂ C je neprázdná otevøená mno¾ina.

(i) Symbolem H(G) budeme znaèit mno¾inu v¹eh komplexníh funkí holo-

morfníh na G.

(ii) Funke f : G → C se nazývá meromorfní, jestli¾e je spojitá na G a existuje

mno¾ina M ⊂ G, která je izolovaná v G (tj. nemá v G hromadný bod),

taková, ¾e f je holomorfní na G \M .

(iii) Mno¾inu v¹eh funkí meromorfníh na G znaèíme M(G).

Poznámka. V bodeh výjimeèné mno¾iny M z de�nie má meromorfní funke

nejvý¹e pól (tj. buï pól nebo odstranitelnou singularitu).

Vìtièka 1. Neh» G ⊂ C je neprázdná otevøená mno¾ina a f, g ∈ M(G).

• Existuje právì jedna u ∈ M(G) taková, ¾e rovnost u(z) = f(z) + g(z)

platí pro v¹ehna z ∈ G s výjimkou bodù nìjaké mno¾iny izolované v G.

• Existuje právì jedna v ∈ M(G) taková, ¾e rovnost v(z) = f(z) · g(z) platí
pro v¹ehna z ∈ G s výjimkou bodù nìjaké mno¾iny izolované v G.

• Existuje právì jedna w ∈ M(G) taková, ¾e rovnost w(z) = f ′
(z) platí pro

v¹ehna z ∈ G s výjimkou bodù nìjaké mno¾iny izolované v G.

Poznámka. Funki u nazýváme souètem funkí f, g ∈ M(G) a pí¹eme u = f +g.

Funki v nazýváme souèinem funkí f, g ∈ M(G) a pí¹eme u = f · g = fg.

Analogiky de�nujeme násobek meromorfní funke komplexním èíslem a rozdíl

dvou meromorfníh funkí. Funki w nazýváme derivaí funke f ∈ M(G) a

pí¹eme w = f ′
. Analogiky de�nujeme druhou derivai i vy¹¹í derivae.

Vìta 2 (o jednoznaènosti). Neh» G ⊂ C je oblast, f, g ∈ M(G) jsou takové,

¾e mno¾ina

{z ∈ G : f(z) = g(z)}

není izolovaná v G (tj. má hromadný bod v G). Pak f = g.

Vìtièka 3. Neh» G ⊂ C je neprázdná oblast a f, g ∈ M(G), pøièem¾ g není

konstantní nulová funke. Pak existuje právì jedna w ∈ M(G) taková, ¾e rovnost

w(z) =
f(z)

g(z)
platí pro v¹ehna z ∈ G s výjimkou bodù nìjaké mno¾iny izolované

v G. Tuto funki w nazýváme podílem funkí f a g, pí¹eme w =

f

g
.

Dùsledek. Je-li G ⊂ C neprázdná oblast, pak M(G) s vý¹e uvedenými oper-

aemi sèítání a násobení je komutativní tìleso.

Vìtièka 4. Funke meromorfní na C je funke raionální.


