
V.6 V�eta o impli
itn��
h funk
��
h

V�eta 16 (o impli
itn�� funk
i). Ne
ht' G ⊂ R

n+1
je otev�ren�a mno�zina,

F : G → R, ~x ∈ R

n, ~y ∈ R, [~x, ~y℄ ∈ G a ne
ht' plat��:

(i) F ∈ C1

(G),

(ii) F (

~x, ~y) = 0,

(iii)

∂F
∂y

(

~x, ~y) 6= 0.

Pak existuje okol�� U ⊂ R

n
bodu

~x a okol�� V ⊂ R bodu ~y tak, �ze

pro ka�zd�e x ∈ U existuje pr�av�e jedno y ∈ V s vlastnost�� F (x, y) = 0 a

p���seme-li y = ϕ(x), pak ϕ ∈ C1

(U) a

∂ϕ

∂xj

(x) = −

∂F
∂xj

(x, ϕ(x))

∂F
∂y

(x, ϕ(x))
,

pro x ∈ U a j ∈ {1, . . . , n}.

Pozn�amka. Je-li nav��
 F t�r��dy Ck
, je i ϕ t�r��dy Ck

.

V�eta 17 (o impli
itn��
h funk
��
h). Ne
ht' m,n ∈ N, G ⊂ R

m+n
je

otev�ren�a mno�zina, Fj : G → R pro j ∈ {1, . . . ,m}, ~x ∈ R

n
,

~y ∈ R

m
,

[

~x, ~y℄ ∈ G a ne
ht' plat��:

(i) Fj ∈ C1

(G) pro j ∈ {1, . . . ,m};
(ii) Fj(~x, ~y) = 0 pro j ∈ {1, . . . ,m};

(iii)
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∂Fm

∂y
1

(

~x, ~y) . . . ∂Fm

∂ym
(

~x, ~y)
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∣

∣

6= 0.

Pak existuje okol�� U ⊂ R

n
bodu

~x a okol�� V ⊂ R

m
bodu

~y tak, �ze pro

ka�zd�e x ∈ U existuje pr�av�e jedno y ∈ V s vlastnost�� Fj(x,y) = 0 pro

ka�zd�e j ∈ {1, . . . ,m}. Ozna�
��me-li sou�radni
e tohoto y jako [ϕ
1

(x), . . . , ϕm(x)℄,

pak ϕj ∈ C1

(U) pro j ∈ {1, . . . ,m}. Jsou-li nav��
 funk
e F
1

, . . . , Fm t�r��dy

Ck
, jsou i funk
e ϕ

1

, . . . , ϕm t�r��dy Ck
.

Pozn�amka. Symbol v podm��n
e (iii) V�ety 17 je determinant. De�nov�an

bude v Kapitole VI. Pro m = 1 jde o podm��nku (iii) z V�ety 16, pro m = 2
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= ad− bc.


