V.6 Véta o implicitnich funkcich

Véta 16 (o implicitni funkci). Necht G C R"*! je oteviend mnoZina,
F:G—-R,zeR" geR, [x,79] € G a necht plati:

(i) FeCH(q),

(ii) F(2,9) =0,

(ii)) 25 (2, §) # 0.

Pak existuje okoli U C R"™ bodu @ a okoli V' C R bodu y tak, ze
pro kazdé x € U existuje pravé jedno y € V s vlastnosti F(x,y) =0 a
piseme-li y = ¢(x), pak p € C1(U) a

vp B o)
8xj B %—z(w790(w)) ,

proxelUaje{l,...,n}.

Pozndmka. Je-li navic F tiidy C*, je i ¢ tiidy C*.
Véta 17 (o implicitnich funkcich).  Necht m,n € N, G C R™t" je
oteviena mnozina, F; : G - R pro j € {1,...,m}, € R", y € R™,
[Z,9y] € G a necht plati:

(i) F; € CY(G) proj e {1,...,m};

(ii) Fj(z,y)=0proje{l,...,m};

G (@9) - 5r(@9)
(iii) : : # 0.
881;1 (®,9) ... ggm(zc Y)

Pak existuje okoli U C R"™ bodu & a okoli V' C R™ bodu y tak, ze pro
kazdé x € U existuje pravé jedno y € V s vlastnosti F;(x,y) = 0 pro
kazdéj € {1,...,m}. Oznacéime-li souradnice tohotoy jako [p1(x), ..., om(x)],
pak p; € C1(U) proj € {1,...,m}. Jsou-li navic funkce F1,. .., F,, tiidy
C*, jsou i funkce @1, ..., tiidy C*.

Pozndmka. Symbol v podmince (iii) Véty 17 je determinant. Definovan
bude v Kapitole VI. Pro m = 1 jde o podminku (iii) z Véty 16, pro m = 2

b‘:ad—bc.
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