
V.7 Lagrangeova v�eta o multiplik�atoreh

V�eta 18 (Lagrangeova v�eta pro za��ate�n��ky). Neht'G ⊂ R

2

je otev�ren�a

mno�zina, f, g ∈ C1

(G) a M = {[x, y℄ ∈ G: g(x, y) = 0}. Je-li [~x, ~y℄ ∈ M

bodem lok�aln��ho extr�emu funke f vzhledem k mno�zin�e M , pak buï

∇g(~x, ~y) =

[

∂g

∂x
(~x, ~y),

∂g

∂y
(~x, ~y)

]

= [0, 0℄,

nebo existuje re�aln�e ���slo λ ∈ R takové, �ze ∇f(~x, ~y) + λ∇g(~x, ~y) = o,

neboli

∂f

∂x
(~x, ~y) + λ

∂g

∂x
(~x, ~y) = 0,

∂f

∂y
(~x, ~y) + λ

∂g

∂y
(~x, ~y) = 0.

V�eta 19 (Lagrangeova v�eta pro pokro�il�e). Neht' G ⊂ R
n
je otev�ren�a

mno�zina, f, g
1

, . . . , gm ∈ C1

(G), m < n a

M = {x ∈ G: g
1

(x) = 0, g
2

(x) = 0, . . . , gm(x) = 0}.

Je-li bod a ∈ M bodem lok�aln��ho extr�emu funke f vzhledem k M , pak

buï vektory

∇g
1

(a),∇g
2

(a), . . . ,∇gm(a)

jsou line�arn�e z�avisl�e, nebo existuj�� re�aln�a ���sla λ
1

, λ
2

, . . . , λm tak, �ze

∇f(a) + λ
1

∇g
1

(a) + · · ·+ λm∇gm(a) = o.

Pozn�amka. Pojem line�arn�e z�avisl�yh vektor�u bude de�nov�an v Kapitole VI.

Jeden vektor je line�arn�e z�avisl�y, je-li nulov�y; dva vektory jsou line�arn�e

z�avisl�e, je-li jeden z nih n�asobkem druh�eho.


