IX.6 Stopa matice

Definice. Necht A = (a;;):
tr(A) = 355, air. !
Véta 21. Necht A,B,C € M(n x n), a € R. Pak plati:

(i) tr(A 4+ B) = tr(A) + tr(B),

(ii) tr(ad) = atr(A),

(iii) tr(AB) = tr(BA),

(iv) tr(ABC) = tr(CAB) = tr(BCA).
Poznamka. Stopa matice A € M (n x n) je rovna souctu jejich vlastnich
¢isel, pokud kazdé pocitame tolikrat, kolik je jeho nasobnost. Je-li A
symetricka, plyne to naptiklad z Véty 20. Obecny ptipad lze dokazat
vylepsenim Véty 18 — lze spocitat, ze koeficient u A"~ ! v charakteris-
tickém polynomu je roven — tr(A).
Definice. Matice A € M (n x n) se nazyvé idempotentni, jestlize A? = A.

Stopou matice A rozumime C¢islo

=1..n
=1..n

Véta 22. Necht A € M(n x n) je idempotentni matice. Pak plati:

(i) Vlastni ¢isla matice A jsou rovna 0 nebo 1.
(ii) Je-li A symetricka, je pozitivné semidefinitni.
(iii) Existuje reguldrni matice Q takova, Ze matice Q~1AQ je diagonalni
matice, ktera ma na diagonale jen prvky 0 a 1.
) h(A) =tr(A).
(v) h(I—A) =n—h(A).



