
X.3 Taylor�uv polynom druh�eho �r�adu

pro funke v��e prom�enn�yh

De�nie. Je-li f funke n prom�enn�yh, kter�a m�a v bod�e a ∈ R

n

pari�aln�� derivae prvn��ho a druh�eho �r�adu, zna���me

Ta

2

(x) = f(a) +

n
∑

i=1

∂f

∂xi

(a)(xi − ai)

+

1

2

n
∑

i,j=1

∂2f

∂xi∂xj

(a)(xi − ai)(xj − aj), x ∈ R

n.

Tuto funki nazveme Taylorov�ym polynomem druh�eho �r�adu funke f v bod�e a.

P�ripome�nme ozna�en�� ∇f(a) = (

∂f
∂x

1

(a), . . . , ∂f
∂xn

(a)) a d�ale ozna�me

symbolem ∇2f(a) matii druh�yh pari�aln��h deriva�� v bod�e a (tzv.

Hessova matie), tj.

∇2f(a) =
(

∂2f
∂xi∂xj

(a)

)

i=1..n

j=1..n

Pak m�u�zeme ps�at

Ta

2

f(x) = f(a)+∇f(a)(x−a)+
1

2

(x−a)
T∇2f(a)(x−a), x ∈ R

n.

V�eta 9. Neht' a ∈ R

n
, � > 0 a f ∈ C2(B(a,�)). Potom pro funki ω

spl�nuj���� vztah

∀x ∈ B(a,�): f(x) = Ta

2

(x) + ω(x) · ‖x− a‖2

plat�� lim

x→a

ω(x) = 0.
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