
Cvičeńı 17. 5. 2012

Každé konečné těleso má pk prvk̊u, kde p je prvoč́ıslo. Nav́ıc libovolná dvě
konečná tělesa o stejném počtu prvk̊u jsou isomorfńı. Proto se někdy konečné
těleso o pk prvćıch znač́ı GF (pk).

Př́ıklad 1. Je Z2[x]/x
4 + x2 + 1 těleso?

Př́ıklad 2. Necht’ K je konečné těleso charakteristiky p. Dokažte, že pak je
Frobeni̊uv automorfismus x 7→ xp skutečně automorfismem (tj. vnitřńım iso-
morfismem) K.

Př́ıklad 3. Popǐste grupu automorfismů tělesa:

1. GF (13)

2. GF (9)

3. GF (8)

Př́ıklad 4. Bud’te K ≤ L konečná tělesa. Dokažte, že řády (tj. počty prvk̊u)
K,L jsou mocninami stejného prvoč́ısla p.

Pokud K je konečné těleso, tak grupa K⋆ = (K \ {0}, ·) je cyklická (to na
přednášce asi nebylo). Prvky, které generuj́ı grupu K⋆, nazýváme primitivńımi
prvky K.

Př́ıklad 5. Najděte primitivńı prvky tělesa GF (16) ≃ Z2[x]/x
4 + x+ 1.
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