Cviceni 24. 5. 2012

Co jest svaz: Céstecné uspofddans mnozina, kde navic pro kazdou dvojici
a, b existuje supremum i infimum.

Kde svazy najdeme: V algebte jako svazy podgrup, svazy normalnich pod-
grup, svazy idedlu, svazy rovnicovych teorii, ob¢as svazy vyskoCi i v kombina-
torice. ..

Jiny pohled na svazy (na predndsce se podrobné ukazuje, ze je ekvivalentni):
Supremum a infimum jsou bindrni operace, budeme je znacit a A b = inf(a,b)
a aVb=sup(a,b), a véimneme si, ze A,V jsou komutativni a asociativni, déle
jsou idempotentni a A a = a = a V a a koneéné funguje absorpce:

aN(aVe)=a=aV(aAc).

To jsou pfesné axiomy pro to, aby (X, A, V) byl svaz. Svazové uspoiradani potom
definujeme jako a < b< aAb=a.
Pokud (X, A, V) jesvazaY C X jeuzaviendna A, V, tak (Y, A, V) je podsvaz.

Piiklad 1. Rozhodnéte, zda je svaz, a popiste operace A, V:
1. (R, <)
2. Mnozina vsech podmnozin {1,...,n} usporddand inkluzi.
3. (N,|) (délitenost)
4. MnoZina viech idedli okruhu R uspotddand inkluzi.
)

. Hasseovy diagramy z obrdzku

v QRS

Priklad 2. Najdéte svazové usporddanouw mnoZinu (X, <) a jeji podmnoZinu Y
takovou, Ze (Y, <) neni svazové usporddand (tj. Y neni podsvaz X ).



Priklad 3. Nakreslete svaz normdlnich podgrup grupy Zo X Zo (uspotdddni je
inkluze).

Priiklad 4. Nakreslete vSechny neisomorfni svazy s nejuyse péti proky.

Priklad 5. Svaz se nazgvd distributioni, pokud pro kazdé x,y, z plati
xA(yVz)=(xAy)V(zAz2)

Dokazte, Ze pokud svaz X obsahuje jako podsvaz N5 nebo Ms, pak X neni dis-
tributivnd (opét to plati i naopak — viz predndska).

Piiklad 6. Rozhodnéte, zda implikace t Ay =x Nz =x A(yVz) =x Ay plati
pro véechna x,y, z:

1. v distributivnich svazech
2. we vSech svazech.
Piiklad 7. Rozhodnéte, zda je svaz distributivni:
1. MnoZina vSech podmnozin {1,...,n} usporddand inkluzi.
2. Mnozina viech idedlu okruhu R usporddand inkluzi.

8. Mnozina viech podgrup grupy G uspordidand inkluzi.



