
Cvičeńı 22. 3. 2012

Okruh je noetherovský, pokud v něm neexistuje ostře rostoućı řetězec ideál̊u, tj
posloupnost ideál̊u I1 ( I2 ( I3 ( . . . . Ekvivalentně to znamená, že každý ideál
je konečně generovaný.

Většina okruh̊u
”
ze života“ (tělesa, Z, polynomy konečně mnoha neurčitých

a jejich faktorokruhy) je noetherovská, ale existuj́ı protipř́ıklady.

Př́ıklad 1. Bud’ R komutativńı okruh, I1 ⊆ I2 ⊆ I3 ⊆ . . . řetězec ideál̊u, že⋃
∞

i=1
Ii = R. Dokažte, že od nějakého i0 dále jsou všechny ideály Ii stejné.

Př́ıklad 2. Dokažte, že okruhy R[x1, x2, x3, . . . ] a Z + Q[x]x nejsou noethe-
rovské.

Př́ıklad 3. Dokažte, že každý okruh Z[
√
d] je noetherovský.
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