
Cvičeńı 19. 4. 2012

V komplexńıch č́ıslech má každý polynom právě tolik kořen̊u, kolik je jeho stupeň
(násobné kořeny poč́ıtáme v́ıcekrát). Pokud p je polynom s reálnými koeficienty,
tak α je n-násobný kořen p, právě když α je n-násobný kořen p.

Př́ıklad 1. Dokažte, že v R[x] maj́ı všechny ireducibilńı polynomy stupeň 1
nebo 2.

Př́ıklad 2. Mějme pravidelný n-úhelńık vepsaný jednotkové kružnici. Určete
hodnotu součinu vzdálenost́ı jednoho bodu od ostatńıch.

Př́ıklad 3. Pokud I je ideál v C[x], můžeme mu přǐradit množinu nulových
bod̊u

NI = {s ∈ C : ∀f ∈ I, f(s) = 0}.

Jak vypadá NI pro:

1. I = 0,

2. I = C[x],

3. I maximálńı ideál,

4. I = (f) pro f polynom?

Př́ıklad 4. Č́ıslo α je primitivńı n-tý kořen jednotky, pokud n je nejmenš́ı,
že plat́ı αn = 1. Polynom Φn(x) =

∏
(x − α), kde součin běž́ı přes všechny

primitivńı n-té kořeny jednotky, se nazývá n-tý cyklotomický polynom. Dokažte,
že každý cyklotomický polynom má všechny koeficienty celoč́ıselné.
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