Sada piiklada na 3. tyden

Co budeme potiebovat z teorie

Jde o funkcionaly ve tvaru

b
Fo) = [ fayla).y/ (@) do M
definované na mnoziné
M = {y e C'([a,0]) : y(a) = A, y(b) = B}, (2)

kde a,b,A,BER, a<ba feC*]a,b] x R?).
Tuto obecnou situaci si ovSem upravime na speciélni ilohu

O(u) = F(u+¢),

b—a

kde o(x) = (x—a)+ A4, a

X = {u € C([a,b]) : u(a)=u(b) =0}.

Je snadné si rozmyslet, ze u € X pravé tehdy, kdyz u+ ¢ € M, a ze u € X je
extrémem funkcionalu ® pravé tehdy, kdyZz u + ¢ je extrémem (stejného typu)
funkcionélu F'.

Véta (o Lagrangeovych multiplikdtorech). Necht f,g € C*([a,b] x R?), v € R
ay € M je bodem minima funkciondlu F vzhledem k mnoZiné

{ye M:Gly) =},
kde
b
Glo) = [ g(o.y(a).o/ () d,
(zde opét znacime V(u) = G(u+ ¢)). Pokud d®(y) # 0, potom ezistuje A € R,

- d®(y)(h) = Ad¥(y)(h), heX.



Piiklady

1. Naleznéte minimum funkcionélu

vzhledem k mnozing viech funkci y € C*([0, 7)), pro které plati y(0) =
y(ﬂ)an/ y?* =1
0
2. Naleznéte minimum funkcionalu
1
Fo) = [ 0
0
vzhledem k mnozing vsech funkci y € C'*([0,1]), pro které plati y(0) = 1,
1
y(l)zGa/ y=3.
0
3. Naleznéte minimum funkcionalu
1
o) = [

vzhledem k mnoZing vsech funkei y € C'*([0,1]), pro které plati y(0) = 1,

1
R



