Matematickd analyza NMTM101, ZS 22/23, cviceni s L. Krumpem

Cviceni ¢. 10: Nekonecné rady 11

Jesté jedno kritérium absolutni konvergence

Limitni Raabeho kritérium: necht a,, > 0 pro vSechna n. Jestlize L = lim n(z%-—1) > 1,
n—o0 n

pak fada )y ° | a, konverguje. Je-li tato L < 1, Fada diverguje.

Jedno kritérium neabsolutni konvergence

Leibnizovo kritérium: jestlize posloupnost {a,} jde monoténné k nule (tj. lim a, =0 a
n—oo

posloupnost je monoténni), pak fada >~ (—1)"a, konverguje.

Vysetieni absolutni a neabsolutni konvergence

Rikéme, Ze fada >, a, konverguje absolutné, pokud konverguje fada ), |a,| konver-
guje (pak totiz konverguje i fada >~ | a,).

Rikéme, Ze fada >~ | a, konverguje neabsolutng, pokud konverguje, ale fada > > | |a,|
diverguje.

Pokud fada neméni znaménka, pfipadd v tivahu pouze absolutni konvergence (protoze
la,| = a,, ptipadné |a,| = —a,,), pouzivame tedy kritéria absolutni konvergence (= pro fady
s nezapornymi ¢leny).

Pokud fada méni znaménka (je to tzv. alternujici fada), pouzijeme kritérium neabso-
lutni konvergence (zatim jen Leibnizovo) na rozhodnuti, zda konverguje. Dale potfebujeme
rozhodnout, zda konverguje absolutné nebo neabsolutné, proto pouzijeme nékteré kritérium
absolutni konvergence na fadu ), |a,|. Nékdy také mizeme postupovat opacné: nejprve
vysetiime absolutni konvergenci, pokud tato plati, pak jsme hotovi, a pokud ne, vysetifujeme
jesté konvergenci ptvodni rady.
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2. VysSetfete absolutni/neabsolutni konvergenci fad:
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ResSeni:

1. (Konverguje/Diverguje) (a) K; (b) D; (c) K; (d) K proz < 5, D pro z > 3

2. (Konverguje Absolutné/Konverguje Neabsolutné/Diverguje) (a) KN; (b) KN; (¢) KN;
(d) KA; (e) D; () KA; (g) KN; (h) KA; (i) KN



