Matematickd analyza NMTM101, ZS 22/23, cviceni s L. Krumpem

Cviceni ¢. 8: Limity funkci IV — ReSeni nékterych prikladi

Vypoctéte limity:
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Nez ukézeme feseni jednotlivych prikladi, nejprve si uvédomme, ze pro kazdé a > 0, a # 1
plati
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To plyne z véty o limité slozené funkce a ze znamé limity
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kde za y dosazujeme x In a.
Déle budeme potiebovat znat limitu
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Jeji vypocet se lisi podle toho, zda je a prirozené cislo ¢i nikoli. Pro a pfirozené rozlozime
viraz 2 — 1= (xr—1)(z* '+ 2° 2+ .- - +x +1), pfidemZ dlouhy viraz mé presné a s¢itanct,
takze pouhym dosazenim dostéavame
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lim = lim(z* '+ 22+ 1) =
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Pro ostatni readlné hodnoty a tento rozklad neni mozny, misto konecné sumy vyjde nekonec¢ny
soucet a situace se tak vyrazné zkomplikuje. Tato limita se neda dopocitat timto elemen-
tarnim zptsobem a budeme to umét az v budoucnu pomoci L’Hospitalova pravidla nebo
Taylorovych polynomt. Nicméné vysledek bude opét roven ¢islu a. Omlouvam se tedy za
nevhodné zadani, mtizete si je tedy opravit tak, ze ¢isla «, 5 v piikladu (2h) a a v pfikladu
(2j) jsou pfirozena a pak to vSe projde hladce.

A nyni uz k feSenim jednotlivych prikladi:
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Zadanou limitu upravime takto:
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Dale spo¢teme pomoci VoLSF a substituce y =z — a
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Podobné .
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kde jsme v poslednim fadku pouzili VoLSF se substituci y = 7. Vysledna limita je tedy
Ly —Ly=|a"(lna —1)




