
Vlastnosti jistých funkćı
Absolutńı hodnota

Absolutńı hodnota je funkce |·| : R → ⟨0, ∞) definovaná následovně:

|x| =
{

x, x ≥ 0,

−x, x < 0.

Nav́ıc splňuje následuj́ıćı vlastnosti:

(i) |x| = 0 ⇐⇒ x = 0,

(ii) |ax| = |a| · |x| pro každé a, x ∈ R,

(iii) |x + y| ≤ |x| + |y| pro všechna x, y ∈ R (viz př́ıklad 7.(b)).

Goniometrické funkce
Funkce sin, cos jsou definovány pro všechna x ∈ R. Funkce tan = sin

cos je definována pro x ∈ R \ { π
2 +

kπ; k ∈ Z}. Funkce cot = cos
sin je definována pro x ∈ R \ {kπ; k ∈ Z}. Na definičńıch oborech př́ıslušných

funkćı plat́ı

(i) sin2 x + cos2 x = 1,

(ii) sin 2x = 2 sin x cos x,

(iii) cos 2x = cos2 x − sin2 x,

(iv) sin(x ± y) = sin x cos y ± sin y cos x,

(v) cos(x ± y) = cos x cos y ∓ sin x sin y,

(vi) sin(−x) = − sin x,

(vii) cos(−x) = cos x,

(viii) tan(−x) = − tan x,

(ix) cot(−x) = − cot x.

Exponenciálńı funkce a logaritmus
Funkce loga (logaritmus o základu a, a > 0) je definová pro x ∈ (0, ∞). Pokud ṕı̌seme pouze log,

mı́ńıme t́ım logaritmus o základu e. Funkce exp je definována pro každé x ∈ R. Pro x, y, a ∈ R, x, y, a > 0
a n ∈ N plat́ı

(i) loga(x · y) = loga(x) + loga(y),

(ii) loga( x
y ) = loga(x) − loga(y),

(iii) loga(xn) = n loga(x),

(iv) aloga(x) = x.

Pro a ∈ R, a > 0, x, y ∈ R plat́ı

(i) ax+y = ax · ay,

(ii) (ax)y = ax·y,

(iii) ax

ay = ax−y,

(iv) loga ax = x.
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