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Teorie

Véta 1 (Fubiniova). Necht (X,S,u) a (Y, T,v) jsou prostory s mirou. Necht miry u

a v jsou 1plné a o-konecné. Bud (R, p) soucin mér u a v a (R,p) jejich iplny soucin.
Necht f je p-méritelnd funkce na p-méritelné mnozine M C X x Y. Predpoklddejme,
Ze integradl

/ f(y) dp(z. )
M

md smysl. Potom pro u-skoro vSechna x md smysl integrdl

@)= [ vy,

/gdu
X

/M f(x,y)dp(ar,y)Z/nguz/x(/m*f(w’y) dV(y)) du().

Poznamka 2. Speciadlné lze Fubiniho vétu pouzit, jestlize

funkce g md integrdl

e M je oteviend (nebo uzaviend) a f je spojitd a nezapornd (nekladnd) na M.

e M je oteviend (nebo uzaviend) a omezend a f je spojitd a omezend na M.

Priklady
1. Spoctéte

o ,—azx _ ,—bx ° arctan ax — arctan bz

(a) / € 7° a (d) / dz
0 T 0 Z
00 2,2\ 2.2 1.b_ ..a

(b) / In(1 + a*z?) 21n(1—|—bx)dm () / 2’ -2t
0 x o Inz
o0 | _ —ax? oo ,—ax? _ —bx?
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2. Spoctéte miru mnoziny

(a)
M ={[z,y] eR*: 2% <y <z + 2}

(b)

M= {[z,y,2] €ER*:0<x <1, |yl <x,0< 2z <ay?}

(¢) M, kterd je ohrani¢ena plochami 2z + 2y +2=6,z=0, 2=0,y =0.
(d)
6x

M:{[aj,y,z]€R3:Ogygl,ngL‘garctany,ngg 11,2

}

3. Spoctéte integrédl pfes mnozinu
(a) / rydA kde M je ohrani¢ena kiivkami y = —v a y = v — 2.
M
(0) [ a4y kde M = {loy] € B Jol + ly] < 1)
M

(c) ycos(z + 2)dA kde M je ohrani¢ena plochami y = /z, y = 0, z = 0,

M T
rT+z=3.
(d)/dAkdeM—{m>0 >0,2>0,z+y+2<1}
M1+x+y - - 7y_ I = I y p—
Bonus
d+4+4 =30
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