Pisemka - NMAG212 Geometrie 2 (vzorova)
Pocetni ¢ast (90 minut)
1. priklad: Ukazte, ze
S = {(z,y,2) €R?| x| + |yl + |2| = 1}

je zobecnéna 2-plocha a spoctéte integral

/(:52 +y? + 2%)dS
S

2. priklad: (i) Ukazte, Ze
K = {(v,y,2) e R*| 2* +y* = 2*, 2 € (0,1)}

je 2-plocha. Dokazte, ze K ma jedinou orientaci 7 takovou, Ze jeji souradnice
T2 = <T, 612> < 0.

(i) Spoctéte integral
/ 22dy dz + 2*dx dy,
K
kde na K méame orientaci 7.
3. priklad: UvaZujte mnozinu v R?

M = {(ucosv,usinv,v)| u € R, v € R}.

(a) Ukazte, ze M je 2-plocha, a zvolte jeji orientaci.
(b) Spo¢téte prvni a druhou fundamentélni formu plochy M.

(c) Najdéte hlavni kiivosti a hlavni sméry v obecném bodé plochy M.

Hodnoceni: maximélné 10 bodia za kazdy priklad, pozadované minimum je
15 bodu celkem



Teoreticka ¢ast (60 minut)

1. priklad: (a) Definujte k-mapu a k-plochu v R™.

(b) Zformulujte a dokazte vétu o implicitné zadané plose.

2. priklad: Necht V je realny vektorovy prostor s bazi eq,...,e,. Necht
1<k<nawy,...,u € V. Napiste a dokazte, jak vypadaji souradnice k-
vektoru vy Avg A -+ - Avy, vci bazi ey, J C {1,...,n}, vn&jsi algebry A*(V).

3. priklad: (a) Definujte orientaci k-plochy v R™. Kolik raznych orientaci
miize souvisla plocha mit? Zformulujte a dokazte pfislusné tvrzeni.

(b) Definujte orientaci jednoduché plochy indukovanou jeji parametrizaci.

Hodnoceni: maximalné 10 bodu za kazdy ptiklad, pozadovano minimélné 15
bodi celkem

Vysledna znamka: 1 za 51-60 bodi, 2 za 41-50 bodt, 3 za 30-40 bodu



