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[8] 2. Bud f a g dvé redlné funkce definované v (a,b), —co € a < b < +o0.

* Pro z € (a,b), zadefinujte pojem: f'(x) existuje a je vlastni.

e Zlormulujte a dokagte vétu o derivovini souginu (fg)' v bodé z. Ziormulujte také viechna tvrzeni,
kterd v dikasu vyudiviate (bez ditkaszu).

Dile,

o zadefinujte pojmy: F je primitivni funkce k f na (a,b) a G je primitivni funkee ke g na (a, b).
s zformulujte a dokaZte vétu o integraci per partes.
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(8] 1. e Zformulujte presné Darbouxovu vétu o nabyvani mezihodnot. """‘ iy} D«.-w

» UvaZujte funkei g spojitou na (0,1) takovou, Ze g[(0,1)] € [0, 1] nebgh g = {0,1) — {0,1).
—— UkaZte, Ze g mé na {0, 1) pevny bod, tj. existuje = € {0, 1) tak, Ze g(z) = =.
—— MNakreslete obrdzek charakterizujicf situaci.
—— Nduved: zkoumejte vlastnosti funkee f(z) =z — g{z) a zkuste pouzit Darbouzovu vétu.

e Darbouxovu véty dokagte (staél uvést hlavni kroky dikazu).
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[8] 3. Necht je reélnd funkce f definovina na (a,b) a necht c € (a,b). Uved'te piesné definice pojmil:

e [ je rostouci na intervalu (a, c).

¢ [ je konvexni na intervalu (a,c).
Rozhodnéte o pravdivosti ndsledujicich tvrzeni (tj. bud' virok dokaite, nebo uved'te protipiiklad):

1. f je rostouef na (a,c), f rostouci na (e,b) = f rostouci na (a, b);

2. [ je rostouci na (a,c), f rostouci na (c,b) a f je spojitd v bodé ¢ = [ rostoucl na (a, b);
3. f je konvexni na (a,¢), f konvexni na (¢,b) = [ konvexni na (a, b);

4. [ je konvexni na (a,c), f konvexni na (¢, b) a f je spojitd v bodé ¢ == f konvexnf na (a,b);

Necht f"(x) existuje pro viechna z € (a, c). Dopliite tvrzenf v nisledujicich implikacich a prvni implikaci
dokaite:

e Je-li f rostouci na intervalu (e, c), pak pro kazdé = € (a,¢): f'(z)....
o Je-li f konvexni na intervalu (a, c), pak pro kazdé = € (a,c): F"(x).
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