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1. Necht A je soubor viech koneénych podmnozin v R. Pro A = {z1, ..., 21} je p(A) = 3 |zl
i=1
Ovéite, ze A je soubor uzavieny na konecnd sjednoceni a konecné priiniky a zjistéte zda je p
spocetné aditivni.
2. Modifikace piedchozi dlohy: Necht A je soubor viech nejvyse spocetnych podmnozin v R. Pro
N

A={z;}¥,, kde N € NU {00}, definujme p(A) = >_ |z;|. Ovéfte, Ze A je soubor uzavieny na
i=1
spocetna sjednoceni a spoCetné pruniky a Ze ;4 je spocetné aditivni.

3. Necht 4 je tzv. Diracova mira na viech podmnozindch neprdzdné mnoZziny X s pevnym bodem

r € X,tj.proAC X je

0 jestlize x ¢ A
pa(A) =40
1jestlizex € A
(Pokud chépeme i, (A) jako funkci proménné = pfi pevném A, dostdvdme tzv. indikdtor (nebo
charakteristickou funkci) xy 4 mnoziny A. Dokazte, Ze j je mira.

4. Nechi X je spofetna mnoZina a 4 je dvouhodnotové mira na viech podmnozindch X. UkaZte,
Ze existuje x € X, Ze p je pfedchozi Diracova mira .

5. Oznacme S soustavu vsech sjednoceni konecné mnoha otevienych intervalti na R a pro S =
(a1,b1) U...U (an, b,) oznaéme ¢(S) = (by — a1) + ... + (b, — a,). Pro A C R definujme

ps(A) = sup{l(S); S € S,AD S}, p(A) =inf{((S);SeS,AcCS}.

Pokud 1. (A) = p*(A), fekneme, Ze A je jordanovsky méfitelnd a ma Jordanovu miru p(A) =
1= (A).
UkaZzte nasledujici vlastnosti:

1. Pro kazdé z € R je u({z}) = 0.
2. Pro kazdou neomezenou mnozinu A v R je p*(A) = oc.
3. Mnozina jordanovsky méfitelnych mnoZzin neni o-algebra.

4. Pokud vezmeme za S sjednoceni spocetné mnoha otevienych intervalil, bude Jordanova mira
kazdé spocetné mnoZiny rovna 0.



