ReSeni piikladi ze cvi¢eni Kalkulus 2, 19.11.2025

Mocninné rady:
(Poznamky obsahuji vysvétleni nasledujicich postupu.)

Zjistéte polomér konvergence ndsledujicich Fad a ovérte konvergenci v krajnich bodech:
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Dosazenim krajnich bodd = = 41 dostaneme konvergenci v 1, divergenci v 2.
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Dosazenim krajnich bodd = = 1, 2 = 2 dostaneme konvergenci v obou krajnich bodech..
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Geometrickd fada Z 2™ ma soucet |z| < 1, takZe jeji neurdity integral je
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—log(l—a:):zz+1 +C:Z%+C’, dosazenim z = 0 dostaneme C' = 0.
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Dosazenim = = ; dostaneme hledany soucet ) —= = log2.
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Pomoci mocninnych Fad vyFeste diferencidlni rovniciy' =y, y(0) = 1.
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Predpokldddme feSeni ve tvaru y = > apz™. Zderivujeme ho, dosadime do rovnice a porovnidme koeficienty.

Ziskame rekurentné zadanou posloupnost.
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Dostdviame feSeni y = > %5 = e”.
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Pomoct mocninnych Fad vyreste diferencidlni rovnici y’ —xzy' —y =0, y(0) = 1,4/ (0) =0
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Predpokldddme feSeni ve tvaru y = Y a,z™. Zderivujeme ho, dosadime do rovnice a porovname koeficienty.
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Dostavame an+2 . Z pocateCnich podminek plyne ag = 1, a; = 0, takZe a,, = 0 pro vSechna lich4 n. Pro suda
je agn = (zn)!! = 2"1n!'
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Zjistéte Taylorovu Fadu fuunkce arcsin x v bodé 0.
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(Pro definici k!! viz Pozndmky.) Tedy arcsinz = C + )~ %aj%* ProtozZe arcsin0 = 0,je C = 0. Z
konvergence uvedené geometrické fady plyme konvergence fady pro arcsin « na intervalu (—1,1). Rada konverguje
k arcsin x i v krajnich bodech x = £1 (pro x = —1 to vyplyva z Leibnizovy véty, pro x = 1 viz Poznamky.)
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