Reseni prikladu ze cvi¢eni Kalkulus 2, 26.11.2025
Priklady 1-3 jsou jednoduché a piimé. U piikladu 1 si staci uvédomit, Ze neexistuje nekonecnd soustava neprazdnych
mnoZzin, jejiZ sjednoceni je kone¢nd mnozina. U prikladu 2 je vhodné si vzpomenout, Ze soucet fady nezdpornych
¢isel nezavisi na uzavorkovan{ ani permutaci fady.

4. Mdme miru y napf. na N, kterd nabyvé jen hodnot 0 a n&jaké a > 0. Pak a = p(N) = >~ pu({n}) Musi tedy mit
n=1
aspoi jedno ny nenulovou miru. Pokud by dva body mély nenulovou miru, tedy ¢islo a, jejich sjednoceni by mélo
miru 2a, coZ neni mozné. TakZe p1 = pip,,.
5. 1. Nechi z € Ra A = {z}. Zadny neprdzdny otevieny interval nenf &asti {2}, takZe p.(A) = 0. ProtoZe
AC(z—1/n,xz+1/n) € S,jeip*(A) <inf2/n=0.

2. Sjednoceni kone¢né mnoha omezenych intervalil je omezend mnoZina, takZe v pokryti neomezené mnoZiny A
prvkem z S musi obsahovat neomezeny interval a tedy p*(A) = oco.

3. Vime z 1, Ze jednobodové mnoZiny jsou jordanovsky méfitelné. Napi. N ale neni jordanovsky méfitelna (z 2
plyne 1*(N) = oo; protoZe Zadny neprazdny otevieny interval neni &asti N, je sz, (N) = 0.

4. Staci dokazat, Ze pro kazdou spoCetnou mnozinu A a € > 0 existuje spocetné mnoho otevienych intervald J,,,
jejichZ soudet délek je mensi neZ 2¢ a jejichZ sjednoceni obsahuje A. Pro A = {x,, } maji intervaly J,, = (x,, =
g/2", x, + &/2™) poZadovanou vlastnost.



