
Zápočtová ṕısemka z NMSA332

Varianta V - 2020

Př́ıklad 1 (14 bod̊u)

Mějme náhodný výběr X1, . . . , Xn z rozděleńı

f(x) =

{
1
λ e

−(x−δ)/λ, x ∈ [δ,∞),

0, jinak,

kde δ ∈ R a λ > 0 jsou neznámé parametry. Označme θ = (δ, λ)T.

(i) Je statistika T1(X) =
(∑n

i=1Xi,
∑n

i=1X
2
i , min1≤i≤nXi

)T
postačuj́ıćı pro θ?

(ii) Předpokládejte, že δ = 1. Najděte nejlepš́ı nestranný odhad parametru λ.

Př́ıklad 2 (24 bod̊u)

Nechť X1, . . . , Xn je náhodný výběr z Poissonova rozděleńı s parametrem λ1+λ2 a Y1, . . . , Ym
je náhodný výběr z Poissonova rozděleńı s parametrem λ2, přičemž oba dva výběry jsou na
sobě nezávislé a oba parametry λ1 > 0 a λ2 > 0 jsou neznámé.

(i) Najděte dolńı Raovu-Cramérovu mez pro odhad parametru λ1.

(ii) Je odhad Y m = 1
m

∑m
i=1 Yi nejlepš́ım nestranným odhadem parametru λ2?

(iii) Je odhad 1
Ym

= 1
1
m

∑m
i=1 Yi

nejlepš́ım nestranným odhadem parametrické funkce 1
λ2

?

Př́ıklad 3 (12 bod̊u)

Nechť (X, Y )T je náhodný vektor s hustotou

f(x, y) =

{
x+ 6y, x ∈ (0, 1), y ∈ (0, 12),

0, jinak.

(i) Určete E
[
Y
X |X2 = t

]
. Pro jaká t má tento výraz smysl?

(ii) Určete E
[
Y
X | eX

]
.
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