Zapoctova pisemka STP038 — 26. 11. 2007

1. Necht {Y,,,n € N} je posloupnost nezavislych stejné rozdélenych nahodngch veli¢in s alternativnim
rozdélenim, tj. P(Y,, =0)=1—p, P(Y,, =1) =p, kde p € (0,1). Polozme X,, = 2Y,, + Y,,11, n € N.
a) Zdtvodnéte, ze { X, }nen tvoil homogenni Markoviv Fetézec.
b) Uréete matici pravdépodobnosti pfechodu po n krocich.
¢) Klasifikujte stavy fetézce.
d) Uréete stacionarni rozdéleni (pokud existuje).

2. Zil byl v jednom domé kralicek Pepicek, ktery rad casto zral. Pokud zrovna nezral, tak se alespoii
odebral do obyvaku pfekusovat kabely. K tomu dochézelo kazdou hodinu s pravdépodobnosti 1/3. Se
zbylou pravdépodobnosti 2/3 si Pepicek pochutnaval na dobré potravé a pfitom se Fidil jistymi pevnymi
pravidly. Pokud v minulé hodiné mél seno nebo prekusoval kabely, dal si seno. Kdyz si v predchozi
hodiné dopiéval zrni, tak ho odmital v nésledujici hoding a vybiral si pouze mezi senem a ovocem (oboji
se stejnou pravdépodobnosti). Po ovoci volil rovnomérné ndhodné mezi senem, zrnim a ovocem. Spoctéte
pravdépodobnost, Ze pokud zacne kralik zrnim, dostane se dfive k senu nez k prekusovani kabelt.

3. Necht homogenni markovsky fetézec ma matici pravdépodobnosti pfechodu

0 0 0 0
Pi% i 0 0
2 00 3 0

Klasifikujte jeho stavy a urcete stacionarni rozdéleni (pokud existuje).



