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Klasicky pristup

Neyman-Pearsonovo lemma.

Necht © = {6,601} a Py a Py jsou pravdépodobnostni rozdéleni od-
povidajici parametrim 6o a ;. Necht P; ma hustotu p; viéi o-konecné
mife p, j = 0,1.
@ Protest Hy : Ox = 6y proti Hp : Ox = 04 a hladinu « existuje
funkce ¢ a konstanta k > 0 tak, ze

Eg,o(X) = a, (1)

_ )1, propi(x) > k po(x),
0= {07 pro pi(x) < k po(x). (2)

@ Pokud ¢ splnuje (1) a (2), potom je to nejsilngjsi test Hy proti Hy
na hladiné a.

© Pokud ¢ je nejsilngjsi testem Hy proti H; na hladiné «, potom pro
néjaké k > 0 musi splnovat (2).
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Walduv sekvenéni pristup

@ Pfijmeme Hy, pokud H n4<B

@ Pfijmeme H; pokud H ;‘gg > A
i

@ Pokratujeme ve vybéru pokud B < H ;‘g <A
=1

Cisla B < A volime tak, aby pravdépodobnosti chyb byly rovny
predepsanym Gisltm.

v
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Walduv sekvenéni pristup

()
@ Prijmeme H, pokud [] hx) < B.
i=1
TR
@ Pfijmeme H; pokud [] hx) = A.
=1

n
@ Pokradujeme ve vybéru pokud B < ] % <A
i=1 '

Cisla B < A volime tak, aby pravdépodobnosti chyb byly rovny

predepsanym Gisltm. )

Aproximace A, B.

A*:1_B, B* — ﬁ

o 1—a’
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Obecné sekvencni testy

@ Test s pevnym rozsahem vybéru
@ Dvoustupnovy test

@ Useknuty sekvenéni test

@ Waldav sekvenéni test
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Vlastnosti obecnych sekvencnich testu

Nasleduijici tfi vyroky jsou ekvivalentni:
@ Test skonci s pravdépodobnosti 1 pro vV € ©
Q Plati

lim Pp(N>n)=0 V9€0©

n—oo

Q Ps(6)+Lg(0)=1 VocO
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Vlastnosti obecnych sekvencnich testu

Pro kazdy test S a libovolné ¢’,6” € © splfuji operacni charakteristika
Ls(0) a silofunkce Ps(6) nasledujici vztahy

! it ¥itmA Ls(0”

Eo (exp{Qn(6',6")} | pfijfimame Ho) = LZ((ef))’
Vs P P 0//

Eq (exp{Qn(¢',6")} | pfijimame H;) = Pi((ef))'
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Vlastnosti obecnych sekvencnich testu

Necht Xi, X2,... jsou nezavislé stejné rozdélené nahodné veliciny
s rozdélenim zavisejicim na parametru 6 € ©.

@ Necht pro statistiku t(X;) a rozsah vybéru N plati
Eo(|t(X1)]) < oo a Eg(N) < co. Potom

N
Eo(N) Eo(t(X1)) = Eo (3 t(X))-

i=1

@ Necht navic plati vary(#(X1)) < oo a Eg(t(X;)) = 0. Potom

Eo(N) Eo(2(X1)) EQ(ZI‘X) )
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Vlastnosti obecnych sekvencnich testu

Véta 1.5.

Necht Ey (| Z:(¢,6")]) < co a Eg/(N) < oo, kde ', 6" € ©. Potom pro
libovolny test S, ktery skonCi s pravdépodobnosti 1, plati

Ls(0)
Ls(0")

— ]Egr(N) EQI(Z1 (9/, 9”)) ZLs(el) In ol

1—Ls(0)

(1= Ls(0) =25
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Vlastnosti obecnych sekvencnich testu

Dusledek 1.6.

Necht Eq,(Z1(60,61)) # 0 a konetna pro i = 0, 1. Pak pro libovolny test
S s Ey,(N) < oo pro i = 0,1, pravdépodobnostmi chyb mensi rovno «
resp. 5af < 1—aprotest Hy: 6 =6y proti Hy : 6 = 64, pak plati

Eo,(N)Eo,(Z1(60,61)) > (1 — @) In(+£5) + aIn(=5),

Eo,(N)Eg, (Z1(00,61)) > BIn(+2:) + (1 — B) In(1=E).
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Kritérium optimality

C(a, B) tfida vSech testl pro Hy : 6 € ©g proti H : 6 € ©¢ spliujicich:
@ test konéi s pravdépodobnosti 1
Q@ 1-Ls(h)<a VIO
Q Ls(f) < B VOeO

Test S* € C(«a, B) nazveme eficientn&jS§im nez S € C(«, 8) na mnoziné
@0’1 C O, jestlize

EQ(NS*) < Eg(Ns) VO € Opj.

Test S* € C(«,8) nazveme stejnomérné eficientnim testem na
mnoziné By C O, jestlize

inf  Ep(Ng) = Eg(Ng-) V6O € Op.
NN o(Ns) = Eg(Ns-) € Oo1

v
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Dékujeme za pozornost!
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