Pocetni cast zkousky 23.5.2022
Jméno:

Skupina:

. (7b) Naleznéte feseni ODR
y'a® =2 +xy +y°

spliyjici a) y(0) =1 b) y(1) = 1.
Okomentujte vysledky z pohledu existen¢ni teorie ODR 1. fadu.

. (6b) V zavislosti na parametrech p, ¢ € R rozhodnéte o konvergenci/di-
vergenci Ciselné rady
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kde 2n)!!'=2n-(2n —2)----- 4.2

. (7b) Naleznéte

max 25 +y3+2° a  min 2® 497 + 25,
M M

kde M = {(z,y,2) € R® : 22 4+y?+ 2% < 1}. Naleznéte téz body (pokud
existuji), ve kterych se tyto extrémy nabyvaji.

. (7b) Ukazte, ze predpisy

2
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x2+2z+1n< >—3sin< x+y+z>
urcuji na jistém okoli bodu (1,1, 1) hladké funkce y = y(z) a z = z(x).

Spoctéte 9£(1) a 2(1).



Teoreticka cast zkousky 23.5.2022
Jméno:

Skupina:

1. (7b) (i) Definujte mocninnou fadu.
(i) Formulujte a dokazte vétu u poloméru konvergence mocninné fady
(a dalsich vlastnostech mocninnych fad), véetné alternativnich metod
vypoctu poloméru konvergence.
(iii) Pouzitim vhodné metody z pfedchozi véty urcete polomér konver-
gence mocninné fady, je-li
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2. (8b) (i) Definujte pojem kompaktni podmnozina metrického prostoru.
(ii) Definujte pojmy hustd podmnozina metrického prostoru a separa-
bilni metricky prostor.

(iii) UkaZte, ze kazda kompaktni podmnoZina metrického prostoru je
separabilni.

(iv) Definujte pojem oteviené pokryti mnoziny.

(v) Formulujte Lindelsfovu vétu o spocetném podpokryti oteviené mno-
zZiny.

(vi) Formulujte a dokazte Borelovu vétu o koneéném podpokryti kom-
paktni mnoziny.

3. (8b) (i) Definujte pojmy parcidlni derivace funkce, smérova derivace
funkce a totalni diferencial.
(ii) Dokazte, jak musi byt totalni diferencidl reprezentovany (pokud
existuje).
(iii) Dokazte vztahy pro totalni diferencidl souctu, soucinu a podilu
funkei (za vhodnych pfedpokladi).



