Pocetni cast zkousky 30.5.2022
Jméno:

Skupina:

1. (7b) Naleznéte feseni ODR
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spliyjici y(1) =1, y'(1) =0 a y"(1) = 1.

. (7b) V zévislosti na parametru p € R rozhodnéte o konvergenci moc-
ninné fady, véetné kruznice konvergence. Pokud pouzivate néjaké véty
¢i kritéria konvergence, okomentujte jejich pouziti.
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. (6b) Uvazujte funkci
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V zavislosti na parametru o € R zjistéte, zda funkce f
a) je spojita

b) mé parcialni derivace

¢) ma totalni diferencial

v bodé (0,0).

. (7b) Naleznéte globalni extrémy (pokud existuji) funkce
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Naleznéte téz body (pokud existuji), ve kterych se tyto extrémy naby-

vaji.



Teoreticka cast zkousky 30.5.2022
Jméno:

Skupina:

1. (8b) (i) Definujte ¢iselnou fadu.

(i) Definujte, co to znamend, ze ¢iselné fada konverguje/diverguje/os-
ciluje.

(iii) Formulujte a dokazte nutnou podminku konvergence ¢iselné rady.
(iv) Formulujte a dokazte Bolzano—Cauchyovu podminku konvergence
c¢islené rady.

(v) Formulujte a dokaZte srovnavaci kritérium (pro fady s obecnymi
¢leny).

2. (7b) (i) Definujte pojmy metrika a metricky prostor.

(i) Definujte pojem hustd podmnozina metrického prostoru a separa-
bilni metricky prostor.

(iii) Pomoci toho, Ze spojité funkce na uzavieném intervalu [a, b] mui-
Zeme v maximové metrice libovolné presné aproximovat pomoci poly-
nomu, ukazte, ze C([a,b]) spolu s maximovou metrikou je separabilni
metricky prostor.

(iv) Uvedte ptiklad neseparabilniho metrického prostoru a vysvétlete.

3. (8b) (i) Definujte funkcional.
(i) Definujte prvni a druhy Gateauxtiv diferencidl a prvni Fréchettiv
diferencial.
(iii) Definujte pojem lokalni minimum funkcionélu.
(iv) Formulujte a dokazte Eulerovu nutnou podminku existence lokal-
niho minima funkcionélu.
(v) Formulujte a dokazte Lagrangeovu nutnou podminku existence lo-
kalniho minima funkcionalu.
(vi) Formulujte a dokazte Lagrangeovu postacujici podminku existence
lokéalniho minima funkcionalu.



