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13 Posloupnosti a fady funkci
13.1 Bodova a stejnomérnd konvergence |

Definice (1 Bodova a stejnomérna konvergence D 14.1.1 a 14.1.3)

(i) Necht {¢,} je posloupnost funkci z R do R definovanych na Q C RV a
¢: RY — R je definovans na Q.

Rekneme, Ze posloupnost {(p,} konverguje stejnomérné na Q k funkci ¢,
jestlize pro kazdé € > 0 existuje np € N takové, ze

lon(x) — p(x)| < e pro vechna n > ng a x € Q.

V takovém pripadé piseme ¢, = ¢ na Q.
Stejnomérnou konvergenci fady funkci definujeme pomoci stejnomérné
konvergence jejich ¢astecnych souctd.
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Definice (1 Bodovd a stejnomérna konvergence D 14.1.1 a 14.1.3)

(i) Necht {¢,} je posloupnost funkci z R do R definovanych na Q C RV a
¢: RY — R je definovans na Q.

Rekneme, e posloupnost {,} konverguje stejnomérné na Q k funkci ¢,
jestlize pro kazdé € > 0 existuje np € N takové, ze

lon(x) — p(x)| < e pro vechna n > ng a x € Q.

V takovém pripadé piseme ¢, = ¢ na Q.

Stejnomérnou konvergenci fady funkci definujeme pomoci stejnomérné
konvergence jejich ¢astecnych souctd.

(ii) Necht {¢n} je posloupnost funkci z RY do R definovanych na Q C RV a

©: RY — R je definovans na Q.

Rekneme, Ze posloupnost {¢n} konverguje bodové na Q k funkci ¢, jestlize pro
kazdé € > 0 a kazdé x € Q existuje np € N takové, ze

lon(x) — p(x)| < e pro viechna n > no.

V takovém pripadé piseme ¢, — ¢ na Q.
Bodovou konvergenci fady funkci definujeme pomoci bodové konvergence jejich
¢astecnych souctd.



13.1 Bodova a stejnomérnd konvergence ||

Véta (1 Charakterizace stejnomérné konvergence T 14.1.6)

Necht {@,} je posloupnost funkci z RV do R definovanych na Q C RV a
¢: RN = R je definovand na Q. Pak
on = pnal < (szplwn—wl)ZO-

lim
n—oo
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Véta (1 Charakterizace stejnomérné konvergence T 14.1.6)

Necht {@,} je posloupnost funkci z RV do R definovanych na Q C RV a
¢: RN = R je definovand na Q. Pak

On=pnaQ = (sgplwn—wl)ZO-

lim
n—oo
,

Definice (2 LokéaIné stejnomérnd konvergence | Pozn. 14.1.10)

Necht {¢,} je posloupnost funkci z R" do R definovanych na Q ¢ R" a

¢: RY — R je definovans na Q.

Rekneme, ze posloupnost {(,} konverguje lokalné stejnomérné na Q k funkci
©, jestlize pro kazdé K C Q, K omezena a uzavrend, plati

©n 2@ na K.

loc

V takovém pFipadé piseme ¢, = ¢ na Q.



13.1 Bodova a stejnomérnd konvergence IlI

Definice (2" Lokélné stejnomérnd konvergence |1 D 14.1.9)

Necht {¢,} je posloupnost funkci z RV do R definovanych na Q c RV a

¢: RY — R je definovans na Q.

Rekneme, Ze posloupnost {¢n} konverguje lokdlné stejnomérné na § k funkci
©, jestlize pro kazdé xp € Q existuje § > 0 takové, Ze

On = na Us(xo) N Q.
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Definice (2' Lokalné stejnomérnd konvergence |l D 14.1.9)

Necht {¢,} je posloupnost funkci z RV do R definovanych na Q c RV a

©: RY — R je definovans na Q.

Rekneme, Ze posloupnost {¢n} konverguje lokdIné stejnomérné na 2 k funkci
©, jestlize pro kazdé xp € Q existuje § > 0 takové, Ze

On = na Us(xo) N Q.

Lemma (1 Ekvivalence definici Pozn. 14.1.10)

Necht QQ je otevfend. Potom obé predchozi definice jsou ekvivalentni.



13.1 Bodova a stejnomérnd konvergence IlI

Véta (2 B-C podminka pro stejnomérnou konvergenci V 14.1.12)

Necht {¢,} je posloupnost funkci z R" do R definovanych na Q C RV. Pak

posloupnost {pn} konverguje stejnomérné na Q pradvé tehdy, kdyZ je spinéna
Bolzano—Cauchyova podminka

Ve > 03np € NVn € NN [ng,00)Vp € NVx € Q ln(x) = @nip(x)] < €.



13.2 Kritéria stejnomérné konvergence rad funkci |

Véta (3 Nutnd podminka stejnomérné konvergence V 14.2.1)

Necht {pk} je posloupnost funkci z R" do R definovanych na Q C RV, Jestlize
> e, ¢k stejnomérné konverguje na Q, pak ¢, = 0 na Q.
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Véta (3 Nutnd podminka stejnomérné konvergence V 14.2.1)

Necht {pk} je posloupnost funkci z R" do R definovanych na Q C RV, Jestlize
> e, ¢k stejnomérné konverguje na Q, pak ¢, = 0 na Q.

Véta (4 Weierstrassovo kritérium V 14.2.2)
Necht {«} je posloupnost funkci zRY do R a {wy} je posloupnost funkci z RV
do R{ definovanych na Q C RM. Necht fada > e, wik konverguje stejnomérné
na Q a necht

lok(x)] < wi(x) pro véechna x € 2 a k € N.

Pak "2 ¢k @ Yoy lok| konverguji stejnomérné na Q a na Q plati



