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13 Posloupnosti a fady funkci
13.2 Kritéria stejnomérné konvergence rad funkci |

Dusledek (1 Lokalné stejnomérna konvergence mocninné fady Ds 14.2.6)

Necht mocninnd fada 3°7° ak(z — z0)* md polomér konvergence R € (0, cc].
Pak konverguje lokdlné stejnomérné na

Br(z0) :={z € C: |z — z| < R}.
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13.2 Kritéria stejnomérné konvergence rad funkci |

Dusledek (1 Lokalné stejnomérna konvergence mocninné fady Ds 14.2.6)
Necht mocninnd fada 372 ak(z — 20)* md polomér konvergence R € (0, o).
Pak konverguje lokdlné stejnomérné na

Br(zo) :={z € C: |z — =z| < R}.

Véta (5 Leibnizovo kritérium pro stejnomérnou konvergenci V 14.2.8)

Necht {ax} je posloupnost funkci z RV do R definovanych na Q ¢ RV
splriujicich 0 < ax4+1(x) < ax(x) pro vSechna k € N a vSechna x € Q. Pak

Z(fl)kak konverguje stejnomérné na 2 S ax = 0 na Q.
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Véta (6 Abelovo a Dirichletovo kritérium pro stejnomérnou konvergenci
D 14.29aV 14.2.10)

Necht {ay} je posloupnost redinych funkci definovanych na Q C RN spliiujicich
0 < aks1(x) < ak(x)

pro vSechna k € N a vSechna x € Q. Necht {bi} je posloupnost komplexnich
funkci definovanych na Q.

(Dirichlet) JestliZze ax = 0 na Q a posloupnost &dstecnych souctil posloupnosti
{bx} je stejné stejnomérné omezend (tj. | > ;_; bk| < K stejnomérné vici
neNaxeQ) pak Y .2, acbe konverguje stejnomérné na Q.

(Abel) Jestlize {ai} je stejné stejnomérné omezend na Q a y ., bi konverguje
stejnomérné na §Q, pak Y2 axbi konverguje stejnomérné na Q.
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Véta (7; V 9.7 Abelova véta V 14.2.11)

Necht {ax} C C a odpovidajici mocninnd fada f(z) := >}, ak;k m4& polomér
konvergence R € (0,00). Je-li ¢ € [0,27) takové, Ze pro z = Re'¥ konverguje

rada D oreo arz", pak mocninng rada f(z) konverguje stejnomérné na mnoZiné

{te'?: t € [0, R]} a funkce t — f(te'?) je spojitd na [0, R].



13.3 Zaména limit, derivace a integral posloupnosti a fady funkci |

Véta (8 Moore-Osgoodova véta V 14.3.1)

Necht {¢n} je posloupnost funkci z R do R definovanych na (a,b) CR a
¢: R — R. Necht o, = ¢ na (a, b) a pro kazdé n € N existuje vlastni
limy—p_ @n(x). Pak existuje viastni limx_,»_ ©(x) a plati

lim o(x) = lim lim @a(x).

x—b_ n—o00 x—b_
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Véta (8 Moore-Osgoodova véta V 14.3.1)

Necht {¢n} je posloupnost funkci z R do R definovanych na (a,b) CR a
¢: R — R. Necht o, = ¢ na (a, b) a pro kazdé n € N existuje vlastni
limy—p_ @n(x). Pak existuje viastni limx_,»_ ©(x) a plati

lim o(x) = lim lim @a(x).

x—b_ n—o00 x—b_

Véta (9 Moore—Osgoodova véta pro fady funkci Pozn. 14.3.3)

Necht fada funkci > 7° va == S na (a, b) a necht pro kazdé n € N existuje
vlastni limy_,_ va(x) = d,. Pak &iselnd fada )2 dn = d konverguje. Navic
d = lime_p_ S(x).



