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Opakovani |

Definice (14 Vné&jsi normélovy vektor k zobecnéné (N — 1)-plose D 17.3.2)

Necht N € N, N > 2 a Q C R" je mnozina, pro niz je 9Q zobecnéna

(N — 1)-plocha. Necht x € 9 je bodem néjaké (N — 1)-dimenzionalni
komponenty mnoziny 9Q a v € R je vektor.

Rekneme, Ze v je normdlovy vektor k 9 v bodé x, jestlize v je normalovym
vektorem k te¢né roviné uvedené komponenty v bodé x.

Jestlize navic ||v|| = 1, fekneme, Ze v je jednotkovy normdlovy vektor.

Dale fekneme, ze v je vnéjsi normalovy vektor k 02 v bodé x, jestlize v je
normalovy vektor k 9Q v bodé x a existuje § > 0 takové, ze

{x+tv:te(0,0)}nQ=0.



Opakovani Il

Véta (13 Gauss—Ostrogradského véta V 17.3.3)

Necht N € N, N > 2 a Q C RV je omezend oteviend mnozina, jejiz hranice je
zobecnénd (N — 1)-plocha splfiujici Sy—1(02) < oo, a pro kterou v kaZdém
bodé x kazdé jeji (N — 1)-dimenziondlni komponenty existuje jednotkovy vnéjsi

normalovy vektor v(x). Dale necht i € {1,...,N} a F € C(Q) je takovd, Ze
aF

5y, existuje viude v Q) a dd se spojité rozsifit na Q. Pak

aFdx:/ Fv;ds.
o Oxi Fso]




16.3.2 Greenova véta |

Véta (14 Jordanova véta V 17.3.18)

Necht ¢ je Jordanova kfivka v R?. Pak existuji souvislé mnoZiny int¢ (vnitfek
@) a Exty (vnéjsek @) takové, Ze plati

(i) inty je omezend a Ext je neomezend

(ii) inte U () U Extp = R?, pficem# mnoZiny na levé strané jsou po dvou
disjunktni

(iii) 9(int) = I(Extp) = (p).



16.3.2 Greenova véta Il

Véta (15 Greenova véta V 17.3.19)

Necht (y; [a, b]) je kladné obihand reguldrni Jordanova po &dstech C*-kfivka v
R2. Oznaéme Q := intp.
(i) Necht T € C(Q;R?) je vektorové pole, pro které existuji 8—2 a ‘?912 vsude

v Q a daji se spojité rozsitit na Q. Pak

/didex:/(—Tz,Tl)~ dep.
Q [

(ii) Necht T € C(Q;R?) je vektorové pole, pro které existuji 92 4 ‘31—1 viude

Ix1

v Q a daji se spojité rozsitit na Q. Pak

oT, OTiy,

Pro ¢ obihanou v zaporném smyslu plati véta s tim rozdilem, Ze ve vyslednych
formulich napravo zménime znaménko.



16.3.3 Stokesova véta v R3 |

Véta (16 Stokesova V 17.3.20)
Za predpokladii uvedenych vyse plati

/~rotT-udS:/T-dn‘
M n



16.3.4 Potencialnost vektorového pole v R? a R3 |

Definice (15 Jednoduse souvisla mnozina D 17.3.22)

Oblast Q € R" se nazyvéa jednoduse souvisld, jestlize pro kazdou Jordanovu

kiivku : [0,1] — Q existuji H € C([0,1]* Q) a x € Q takova, ze

H(t,0) = ¢(t) pro vSechna t € [0,1], H(0,s) = H(1,s) pro viechnas € [0,1]
a H(t,1)=x provéechnat € [0,1].



16.3.4 Potencialnost vektorového pole v R? a R3 |

Definice (15 Jednoduse souvisla mnozina D 17.3.22)

Oblast Q € R" se nazyvéa jednoduse souvisld, jestlize pro kazdou Jordanovu

kiivku : [0,1] — Q existuji H € C([0,1]* Q) a x € Q takova, ze

H(t,0) = ¢(t) pro vSechna t € [0,1], H(0,s) = H(1,s) pro viechnas € [0,1]
a H(t,1)=x provéechnat € [0,1].

Véta (17 O existenci potencidlu v R? V 17.3.25)
Necht T € C(Q;R?), kde Q C R? je jednoduse souvisla oblast, a

OT_ 0T o
8X27(9X1 ’

Pak ma T v Q potenciil.



16.3.4 Potencialnost vektorového pole v R? a R3 I

Véta (18 O existenci potencidlu v R® pro konvexni mnozinu V 17.3.26)
Necht T ¢ CI(Q; R3), kde Q Cc R® Jje konvexni otevfend mnoZina, a

rotT=0 naQ.

Pak mda T v Q potencial.



16.3.4 Potencialnost vektorového pole v R? a R3 I

Véta (18 O existenci potencidlu v R® pro konvexni mnozinu V 17.3.26)
Necht T ¢ CI(Q; R3), kde Q Cc R® Jje konvexni otevfend mnoZina, a

rotT=0 naQ.

Pak ma T v Q potencial.

Definice (16 Plosny integral 2. druhu Pozn. 17.3.7)

Necht M je jednoducha orientovand plocha a T je dostate¢né hladké (staci
spojité a omezené) vektorové pole na M. Potom plosnym integralem druhého
druhu vektorového pole T pres M nazyvame

/T-dS::/(T-udS.
M M



18 Fourierovy rady
18.2 Uplné ortogonalni systémy |

Definice (1 Ortogonéini systém, ortonormalni systém, Gplny systém D
19.1.1)

Necht H je Hilbertav prostor a {®,}72; je systém jeho prvki. Rekneme, ze
{®,}:21 je ortogondini systém, jestlize obsahuje pouze netrividlni prvky a plati

(®m, P)n =0 kdykoliv m # n.

Rekneme, e {®,}52; je ortonormaini systém, jestlize je ortogonalni a navic
| Pnlln =1 pro vSechna n € N.

Rekneme, 7e {®,}32; je dplny systém, jestlize pro kazdé & € H plati

(®,®,)n =0 pro viechna n€ N — & =0.



18.2 Uplné ortogonalni systémy ||

Definice (2 Vahovy prostor Lé D 19.1.3)

Necht Q C R je oteviend mnozina a 9 € C(Q) je kladnd na Q. Pak
definujeme vahovy prostor L2(S2) jako mnozinu tid ekvivalence (vzhledem k
rovnosti skoro viude) na mnoziné

{f; Q - R: f je mé&fitelna a / Fodx < oo}.
Q

Déle zde definujeme
(f,8)iz(0) = / fgodx.
Q



